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 اصول اقلیدسی

 .اص یک ًمغِ ثیٌْبیت خظ ساست هی گزسد -1

 گزسد.ثش ّش دٍ ًمغِ ی هتوبیض فمظ یک خظ ساست هی  -5

 .اص یک ًمغِ ٍ شؼبع هؼیي فمظ یک دایشُ هی تَاى سسن کشد -0

 اص ّش ًمغِ خبسد یک خظ فمظ هی تَاى یک خظ ثب آى هَاصی سسن کشد. -9

 اص یک ًمغِ خبسد یک خظ فمظ یک خظ هی تَاى ثش آى ػوَد کشد. -2

 استذلال ٍ اًَاع آى

 دٍ ًَع است: استذلال هی گَیٌذ کِ ثشثِ ػول دلیل آٍسدى ثشای احجبت یک جولِ 

 الف:استذلالی است کِ ثش اسبس تؼذاد هحذٍدی هشبّذُ هب سا ثِ یک ًتیجِ کلی هی سسبًذ.

 ة(استذلالی کِ ثش اسبس حمبیك دسست پزیشفتِ شذُ هب سا ثِ یک ًتیجِ کلی هی سسبًذ.

هؼوَلا اص دٍ ثخش تشکیل کِ  تؼشیف : ّش جولِ ی دسست کِ لجَل دسستی آى ثِ ثشّبى ًیبص داشتِ ثبشذ لضیِ ًبم داسد

 شذُ است:

 فشع : کِ دسستی آى سا لجَل داسین -1

 حکن :  کِ ثبیذ دسستی آى سا ًتیجِ ثگیشین -5

 هخبل : دس ّش هخلج هتسبٍی السبلیي دٍ صاٍیِ ی هجبٍس ثِ لبػذُ ثب ّن ثشاثشًذ.

 هجبٍس ثِ لبػذُ ثب ّن ثشاثشًذ.فشع: دٍ هخلج هتسبٍی السبلیي                                   حکن: دٍ صاٍیِ ی 

 هخبل : دس هَسد صیش فشع ٍ حکن سا تؼییي کٌیذ.

 دس ّش هخلج لبئن الضاٍیِ هشثغ ٍتش ثب هجوَع هشثؼبت دٍ ضلغ دیگش ثشاثش است.

ًکتِ : ثؼذ اص هشخض شذى فشع ٍ حکن هسئلِ دلایل پزیشفتِ شذُ سا ثشای ثیبى دسستی حکن اسائِ هی دّین تب آى سا 

 ین. ثِ ایي کبس احجبت هی گَیٌذ.حبثت کٌ



 

 

ًکتِ : دس ثشخی هَاسد دلایل اسائِ شذُ ثشای احجبت حکن کبهلا دسست است ٍلی ثِ هسئلِ هَسد ًظش هشثَط ًیست ایي 

 استذلال غلظ است.

 

 ًکتِ : ٍلتی خبطیتی سا ثشای یک ػضَ اص یک هجوَػِ حبثت کشدین  اگش توبم ٍیژگی ّبیی کِ دس استذلال خَد ثِ کبس

ثشدُ این دس سبیش اػضبی هجوَػِ ًیض ثبشذ هی تَاى دسستی ًتیجِ ی ثذست آهذُ سا ثِ ّوِ ی اػضبی آى هجوَػِ 

 تؼوین داد.

 نکات و تعاریف مهم هندسه برخی از 

 حبلت ّبی ػوَهی ّن ًْشتی هخلج ّب -1

 الف( ثشاثشی دٍ ضلغ ٍ صاٍیِ ی ثیي آى ّب

 ة(ثشاثشی  دٍ صاٍیِ ٍ ضلغ ثیي آى ّب

 ثشاثشی سِ ضلغح( 

 ّش ًمغِ سٍی ػوَد هٌظف یک پبسُ خظ اص دٍ سش پبسُ خظ ثِ یک فبطلِ است. -5

 غِ سٍی ًیوسبص یک صاٍیِ دس ًظش ثگیشین اص دٍ ضلغ صاٍیِ ثِ یک فبطلِ است.مٍیژگی ًیوسبص : ّش ً -0

 بشذ هکول اًذ.دسجِ ث 186دسجِ ثبشذ هتون ٍ دٍ صاٍیِ کِ هجوَع آى ّب  96دٍ صاٍیِ کِ هجوَع آى ّب -9

 دٍ صاٍیِ ی هتمبثل ثِ ساس ثب ّن ثشاثشًذ. -2

 اگش دٍ صاٍیِ ثشاثش ثبشٌذ هتون ّب ٍ هکول ّبی آى ّب ًیض ثب ّن ثشاثشًذ.-6

 هٌغجك ٍ هَاصی –دٍ  خظ دس طفحِ سِ ٍضؼیت داسًذ : هتمبعغ -7

 َاصی استهی ًیض ػوَد یب هٍاگش خغی ثش یکی اص دٍ خظ هَاصی ػوَد یب هَاصی ثبشذ ثش د-8

صاٍیِ دسست هی شَد کِ صٍایبی کَچک ثب ّن ٍ صٍایبی ثضسگ ثب  8اگش خغی دٍ خظ هَاصی سا لغغ کٌذ سٍی آى ّب -9

 ّن ثشاثشًذ.

 دسجِ است. 186هجوَع صٍایبی داخلی یک هخلج -16



 

 

 حبلت ّبی ّن ًْشتی دٍ هخلج لبئن الضاٍیِ-11

 الف( ثشاثشی ٍتش ٍ یک صاٍیِ تٌذ

 ک ضلغة( ثشاثشی ٍتش ٍ ی

 دس ّش هخلج ّش صاٍیِ خبسجی ثب هجوَع دٍ صاٍیِ ی داخلی غیش هجبٍس آى ثشاثش است. -15

 دسجِ است. 066هجوَع صٍایبی خبسجی دس ّش هخلج ثشاثش  -10

 هیبًِ هخلج : پبسُ خغی است کِ اص یک ساس هخلج ثِ ٍسظ ضلغ همبثل سسن شَد. -19

 .هخلج ثِ ضلغ همبثل ػوَد ثبشذ استفبع هخلج : پبسُ خغی است کِ اص یک ساس-12

 ػوَد هٌظف هخلج : خغی است کِ ثش یک ضلغ هخلج ػوَد ثَدُ ٍ آى سا ًظف هی کٌذ.-16

 ّش هیبًِ هخلج هسبحت آى سا ًظف هی کٌذ. -17

 سین هی کٌٌذ.مغِ هی گزسًذ ٍ دس آى ًمغِ  یکذیگش سا ثِ ًسجت یک ثِ دٍ تمسِ هیبًِ هخلج اص یک ً -18

 آى سا ثِ شش هخلج ّن هسبحت تجذیل هی کٌٌذ. سِ هیبًِ هخلج -19

 بئن الضاٍیِ ًظف ٍتش است.لهیبًِ ی ٍاسد ثش ٍتش دس هخلج  -56

 هیبًِ ثبشذ داسین : AMاگش  ABCدس هخلج  -51
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 دس ّش هخلج ّش هیبًِ اص ًظف هجوَع دٍ ضلغ هجبٍس ثِ آى کَچک تش است. -55

هیبًِ اص هجوَع دٍ هیبًِ ی دیگش کَچک تش است پس هی تَاًٌذ یک هخلج تشکیل دٌّذ کِ  دس ّش هخلج ّش -50

هسبحتش 
0

9
 هسبحت هخلج اٍلیِ است. 

 ًیوسبص داخلی ّش ساس هخلج ثش ًیوسبص صاٍیِ ی خبسجی ّوبى ساس ػوَد است. -59

96ثشاثش است ثب  ABCدس هخلج  B  ٍCصاٍیِ ی ثیي دٍ ًیوسبص داخلی صٍایبی   -52  
 

5
 



 

 

96ثشاثش است ثب  ABCدس هخلج  B  ٍCصاٍیِ ی ثیي دٍ ًیوسبص خبسجی صٍایبی  -56  
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 دس ّش هخلج صاٍیِ ی ثیي ًیوسبص ٍ استفبع ّش ساس ثشاثش است ثب ًظف لذس هغلك تفبضل صاٍیِ ّبی دٍ ساس دیگش -57

 ی ًیوسبصّبی داخلی دٍ ساس خغی هَاصی ثب ضلغ ٍالغ ثیيلالغِ ی تمّشگبُ اص ً -58

 غغ کٌذ ساثغِ ی صیش ثشلشاس  است:لاضلاع دیگش سا  آى دٍ سسن کٌین تب

             DE=DB+EC 

 

 دس ّش هخلج ًسجت اًذاصُ ی ّش دٍ ضلغ ثشاثش است ثب ًسجت ػکس استفبع ّبی ًظیش آى دٍ ضلغ -59

 ًکبت هْن دس هَسد هخلج :

 دس یک هخلج ّش ضلغ اص هجوَع دٍ ضلغ دیگش کَچک تش ٍ اص تفبضل شبى ثضسگ تش است-1

 ثبشذ آى گبُ داسین :  a≥b≥cاضلاع هخلج ثبشٌذ ٍ   a,b,cاگش -5

 حلج هحیظ ≤ثضسگ تشیي ضلغ  <ًظف هحیظ                      6 <کَچک تشیي ضلغ هخلج  ≤حلج هحیظ 

 پبسُ خغی کِ ٍسغْبی دٍ ضلغ هخلخی سا ثِ ّن ٍطل هی کٌذ ثب ضلغ سَم هَاصی ٍ ًظف آى است.-0

 هیبًِ ٍ ًیوسبص ًظیش ساس همبثل سا ًیض ًظف هی کٌذ.ایي پبسُ خظ استفبع ٍ 

 ثب ٍطل کشدى اٍسبط اضلاع ّش هخلج ثِ ّن هخلج ثِ چْبس هخلج ّن ًْشت تمسین هی شَد.-9

 ثذست هی آیذ. (   )(   )(   ) √ًظف هحیظ هخلج ثبشذ . هسبحت هخلج اص ساثغِ ی    Pاگش -2

ثشاثش است ثب :       bٍ سبق  aیي ثب لبػذُ ی لهسبحت هخلج هتسبٍی السب-6
1
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 دس ّش هخلج لبئن الضاٍیِ صاٍیِ ی ثیي استفبع ٍ هیبًِ ٍاسد ثش ٍتش ثشاثش است ثب لذس هغلك تفبضل دٍ صاٍیِ ی تٌذ-7

 

 



 

 

 هتَاصی الاضلاع

 

ن سا استفبع هی چْبس ضلؼی است کِ ّش دٍ ضلغ اى هَاصی ثبشذ . دس هتَاصی الاضلاع فبطلِ ی ّش دٍ ضلغ همبثل ثِ ّ

 .ًبهٌذ

 ٍیژگی ّبی هتَاصی الاضلاع

 

 .اضلاع همبثل ثب ّن ثشاثشًذ الف:دس ّش هتَاصی الضلاع 

ّوچٌیي هجوَع  ة:دس ّش هتَاصی الاضلاع ،صاٍیِ ای همبثل ثشاثشًذ، ٍ ّش دٍ صاٍیِ ی هجبٍس ثِ یک ضلغ هکول یکذیگشًذ.

 .دسجِ است186دٍ صاٍیِ هجبٍس ثشاثش 

 .الا ضلاع لغش ّب هٌظف یکذیگشًذد:دس ّش هتَاصی 

 .د:دس ّش هتَاصی الاضلاع ًمغِ تمبعغ دٍ لغش هشکض تمبسى اى شکل است

 .ُ:هسبحت هتَاصی الاضلاع ثشاثش است ثب حبطل ضشة لبػذُ دس استفبع ٍاسد ثش آى است

 .ص:دس ّش هتَاصی الاضلاع ًیوسبص ّبی داخلی دٍ ثِ دٍ ثش ّن ػوَدًذ

 لَصی

 

لاػی است کِ چْبس ضلغ آى ثب ّن ثشاثش ثبشٌذ ثٌبثش ایي لَصی کلیِ ی ٍیژگیْبی هتَاصی الاضلاع سا لَصی هتَصی الاض

 .داسد

 هسبحت لَصی ثشاثشست ثب ًظف حبطلضشة دٍ لغش

 کبیت یب شجِ لَصی

 

س چْبس ضلؼی هحذثی است کِ داسای دٍ جفت اضلاع هجبٍس هسبٍی ثب دٍ اًذاصُ ی هختلف هی ثبشذ. دس ٍالغ کبیت چْب

ضلؼی هحذثی است کِ داسای دٍ لغش ػوَد ثش ّن هی ثبشذ.یکی اص لغشّب ػوَد هٌظف دیگشی ثبشذ .لغشی کِ هٌظف 

لغش دیگش است هحَس تمبسى کبیت ٍ ّوچٌیي ًیوسبص دٍ صاٍیِ همبثل است.هسبحت کبیت هبًٌذ هسبحت لَصی هحبسجِ 

 .هی شَد

 

 



 

 

 هستغیل

 

آى لبئوِ ثبشذ ثٌبثشایي هستغیل کلیِ ی ٍیژگیْبی هتَاصی الاضلاع سا هستغیل هتَاصی الاضلاػی است کِ یک صاٍیِ ی 

 .داسد

خغی کِ ٍسظ دٍ ضلغ همبثل سا ثِ ّن ٍطل هیکٌذ هحَس تمبسى هستغیل است ثٌبثشایي هشثغ کلیِ ٍیژگیْبی هتَاصی 

 .الاضلاع ٍ لَصی سا داسد

 هشثغ

 

تَاى گفت هشثغ لَصی است کِ یک صاٍیِ ی اى لبئوِ هشثغ هستغیلی است کِ چْبس ضلغ آى ثب ّن هسبٍی ثبشذ یب هی 

 .الاضلاع ،هستغیل ٍ لَصی سا داسد هتَاصی  ثبشذ.ثٌبثشایي هشثغ کلیِ ی ٍیژگیْبی

 .دس ّش هشثغ لغشّب ثش ّن ػوَد ٍ ثب ّن ثشاثش ٍ ّش کذام هحَس تمبسى شکل ّستٌذ*

 .هشثغ چْبس هحَس تمبسى داسد*

 .لیِ ٍیژگیْبی چٌذ ضلؼی هٌتظن سا داساستهشثغ یک چْبس ضلؼی هٌتظن است ٍ ک*

 هسبحت لَصی ٍ هشثغ ثشاثشست ثب هجزٍس یک ضلغ

 رٍصًمِ

 

 ضلغ دٍ ٍ  ّش چْبس ضلؼی کِ فمظ دٍ ضلغ آى ثب ّن هَاصی ثبشٌذ رٍصًمِ ًبهیذُ هی شَد. دٍ ضلغ هَاصی سا لبػذُ ّب*

رٍصًمِ ثب ّن هسبٍی ثبشٌذ رٍصًمِ سا هتسبٍی السبلیي هی ًبهٌذ.آگش یکی اص  سبق دٍ اگش.ًبهٌذ هی سبلْب سا هَاصی غیش

 .سبلْب ثش دٍ لبػذُ ػوَد ثبشذ رٍصًمِ سا لبئن الضاٍیِ هی ًبهٌذ

 .دس ّش رٍصًمِ دٍ صاٍیِ هجبٍس ثش ّش سبق هکول یکذیگشًذ*

 .ُ ثب ّن ثشاثش ّستٌذدس ّش رٍصًمِ هتسبٍی السبلیي دٍ لغش ٍ ّوچٌیي دٍ صاٍیِ هجبٍس ثِ ّش لبػذ*

ٍسظ ّبی دٍ سبق رٍصًمِ ثبشذ هَاصی دٍ لبػذُ اى رٍصًمِ ٍ اًذاصُ ی آى ثشاثش ًظف  پبسُ خغی کِ دٍ سش آى

 .است رٍصًمِ ی لبػذُ دٍ ّبی اًذاصُ  هجوَع

هٌتظن چٌذ ضلؼی هٌتظن : چٌذ ضلؼی کِ ّوِ ی ضلغ ّبی آى ّب ثب ّن ٍ ّوِ ی صاٍیِ ّبی آى ّب ثب ّن ثشاثش ثبشٌذ 

 ًبهیذُ هی شًَذ.

 

 



 

 

 ّن ًْشتی :

حبلت اطلی ثبلا ثشسسی هی شَد ٍلی ثب تشکیت حبلتْبی ثبلا هی تَاى یک حبلت دیگش ًیض ثِ  2ّن ًْشتی هخلج ّب دس 

 دست آٍسد.

 ثشای تشخیض ایٌکِ اص کذام حبلت ثبیذ استفبدُ کٌین ثبیذ اثتذا ثِ لبئوِ ثَدى ٍ اًذاصُ ی ضلغ ٍتش ًگبُ کٌین اگش ٍتش

اًذاصُ ی هشخظی داشتِ ثبشذ هی تَاًین یکی اص حبلت ّبی خبص هخلج لبئن الضاٍیِ سا دس ًظش ثگیشین . دس غیش ایي 

 ثشین. ثبیذ ثِ سشاؽ حبلت ّبی اطلی طَست

 ثبیذ سػبیت شَد. ضلع و زاویه ی بینًکتِ : دس حبلت ّبی اطلی تشتیت 

 ًین اص ثشاثشی صاٍیِ ی لبئوِ استفبدُ کٌین.ًکتِ : دس حبلت ّبی هخلج لبئن الضاٍیِ ًوی تَا

تَضیح : اجضای فشػی اص هْن تشیي ثخش ّبی احجبت ّن ًْشتی دٍ هخلج است. اص ایي اجضا هی تَاًین ثشای احجبت ٍ حل 

 ثسیبسی اص هسبئل ٌّذسِ استفبدُ کٌین.

 است.ٍ سش پبسُ خظ هسبٍی غِ سٍی ػوَد هٌظف یک پبسُ خظ اص دّش ًمفبطلِ هخبل : حبثت کٌیذ 

ثشای احجبت ثبیذ ثب استفبدُ اص شکل ػوَد هٌظف ٍ اًتخبة دٍ هخلج هٌبست ٍ احجبت ّن ًْشتی آًْب ثِ اجضای فشػی 

 ثشسین کِ جَاة سَال هب ثبشذ.

 MA=MBثبشذ :  ABًمغِ ی دلخَاُ سٍی ػوَد هٌظف پبسُ خظ  Mیؼٌی اگش 

    {
     
 1̂   5̂
     

ع ص ع
→   

 
   

 
 

   

اجضای هتٌبظش
→           

 

ػکس لضیِ ثبلا ًیض دسست است: اگش فبطلِ ی ًمغِ ای اص دٍ سش یک پبسُ خظ ثِ یک اًذاصُ ثبشذ  آى ًمغِ سٍی ػوَد 

 هٌظف پبسُ خظ ٍالغ است.

ثِ ّن سسیذُ اًذ. حبثت کٌیذ ػوَد هٌظف ضلغ سَم ًیض اص   Oهخبل : دس یک هخلج ػوَد هٌظف دٍ ضلغ دس ًمغِ ی 

 هی گزسد؟ O ًمغِ ی

 

 



 

 

 ًکتِ : ًیوسبص ّبی هخلج دس یک ًمغِ ثِ ّن خَاٌّذ سسیذ.

ًکتِ : ثب تَجِ ثِ چْبس ًَع هخلج ) هختلف الاضلاع ٍ لبئن الضاٍیِ ٍ  هتسبٍی السبلیي ٍ هتسبٍی الاضلاع ( ٍ ّوچٌیي 

 کٌیذ.تَجِ ثِ ٍیژگی ّبی آى ّب هی تَاًین ثشخی اص تست ّب سا حل کٌین . ثِ هخبل صیش تَجِ 

̂   هخبل : دس شکل همبثل   چٌذ دسجِ است؟ ̂   است. صاٍیِ ی   119 
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 ٍیژگی ّبی اجضای فشػی هخلج

 استفبع ًظیش ساس هخلج ثش ّن هٌغجك ّستٌذ.تسبٍی السبلیي ًیوسبص هیبًِ ٍ هالف( دس هخلج 

 السبلیي است. ثبشٌذ هخلج هتسبٍی كة( اگش دس هخلخی دٍ تب اص استفبع هیبًِ یب ًیوسبص ًظیش یک ساس ثش ّن هٌغج

ّوچٌیي دس ّش سِ ساس ایي  جك اًذ.یوسبص هتٌبظش ثِ ّش ساس ثش ّن هٌغة( دس هخلج هتسبٍی الاضلاع هیبًِ استفبع ٍ ً

 ثب ّن  هسبٍی اًذ. سِ پبسُ خظ

 

 یي ثشاثشًذ.لهخبل : حبثت کٌیذ ًیوسبصّبی داخلی همبثل ثِ سبق ّب ی ّش هخلج هتسبٍی السب

 سا سسن هی کٌین. B  ٍCًیوسبصّبی دٍ صاٍیِ ی  ABCحل: دس هخلج هتسبٍی السبلیي 

 ًیوسبص ًذ. ثٌبثشایي : BD  ٍCE. چَى  BD=CEهی خَاّین حبثت کٌین 
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 ثِ سبق ّبی یک هخلج هتسبٍی السبلیي ثب ّن ثشاثشًذ.هخبل: حبثت کٌیذ هیبًِ ّبی ًظیش 

 

 ح( دس هخلج هتسبٍی السبلیي ًیوسبص خبسجی ًظیش ساس هخلج هَاصی ثب لبػذُ است ٍ ثشػکس.

 لبئن الضاٍیِ ًظف ٍتش است.دسجِ دس هخلج  06ت( ضلغ سٍثِ سٍی صاٍیِ ی 

 ث( هیبًِ ی ٍاسد ثش ٍتش دس هخلج لبئن الضاٍیِ ًظف ٍتش است.

 د( دس هخلج لبئن الضٍایِ صاٍیِ ی ثیي استفبع ٍ هیبًِ ٍاسد ثش ٍتش ثشاثش است ثب  لذس هغلك تفبضل صاٍیِ ّبی حبدُ

 :شکل های متشابه

تؼذاد ضلغ ّبیشبى ثشاثش ثبشٌذ. ة( اًذاصُ ی ضلغ ّبیشبى  دٍ شکل ٍلتی هتشبثٌْذ کِ سِ ٍیژگی داشتِ ثبشٌذ: الف(

 هتٌبست ثبشذ. ح( اًذاصُ ی صاٍیِ ّبیشبى ثشاثش ثبشذ.

 ًکتِ : ثِ ًسجت دٍ ضلغ هتٌبظش ًسجت تشبثِ هی گَیٌذ.

 ًکتِ : ّش دٍ هخلج هتسبٍی الاضلاع ثب ّن هتشبثٌْذ.

 ًکتِ : ّش دٍ هشثغ ثب ّن هتشبثٌْذ.

 تشبثِ ًسجت استفبع ّب ٍ ًیوسبص ّب ٍ هیبًِ ّب ٍ ػوَد هٌظف ّب ثب ًسجت تشبثِ ثشاثش است.ًکتِ : دس دٍ هخلج ه

 ًکتِ : ًسجت هحیظ دس ّش دٍ شکل هتشبثِ ثب ًسجت تشبثِ ثشاثش است.

 ًکتِ : ًسجت هسبحت دٍ شکل هتشبثِ ثب هجزٍس ًسجت تشبثِ ثشاثش است.


