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ĂÝĀú¬ù Ăĉ¾Úý ā½wz½¹ Ĉ£wîý$#wă 
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     Ĉúý v½ ĂÝĀú¬ù ĈÑwĉ½ ¾Úý ĂÖêý ¿vĂýĀñ Ăz ºĉwz v½ ĂÝĀú¬ù ìĉ ¾ÍwþÝ wùv I¹¾í äĉ¾Þ£ ûvĀ£ ûj ¾ÍwþÝ Ăí ¹¾í äĉ¾Þ£ ćv

 )ºÉwz Ì¸Êù MĒùwí ¢Åv ĂÝĀú¬ù üĉv Ăz èöÞ¤ù wĉj ĈuĊÉ ìĉ Ăí ºþí ¡ÿwÒé ºĉ¹¾£ ûÿºz ºývĀ¤z ĈÎ¸É ¾ă ¾òĉ¹ ¡½w{Ý Ăz

wĉ ÿ Ăý øĊúÎ£ üĉv ÿ )ºþÉwz óĀêõv èæ¤ù ûj ā½wz½¹ Ăúă ĈþÞĉ ºÉwz ûwÆîĉ Ăúă ¹Àý øă ć¾Ċñ 

Ăzów¨ù ½ĀÕ 

     äĉ¾Þ£ üĉv )øĊþí äĉ¾Þ£ ûv¾ĉv ï½Àz ¾ÝwÉ ªþ~ v½ ĂÝĀú¬ù ìĉ ¾ÍwþÝ ¾ñvI Ĉ£½w{Ý Ăz wĉ Iv½ ĂÝĀú¬ù ìĉ ¾ÍwþÝI  ìĉ

Ĉúý äĉ¾Þ£ wù ćv¾z Iv½ ĂÝĀú¬ù wùv )¹½vºý ¹Ā«ÿ ¾Úý çwæ£v Ăúă üĊz ºþ¤Æă ĈýwÆí Ă¯ ¾ÝwÉ ªþ~ üĉv Ăîþĉv ā½wz½¹ v¾ĉ¿ ºþí

ì¯Āí óÿv ¹vºÝv ¡½ĀÍ Ăz v½ ĂÝĀú¬ù ìĉ ¾ÍwþÝ ¾ñvøĊþí äĉ¾Þ£ ā¹ ¿v ¾£I ĈýwÆí Ăúă ćv¾z MĒùwí ĂÝĀú¬ù üĉv ¾ÍwþÝ  Ăí

Ĉù v½ óÿv ¹vºÝv )¢Åv Ì¸Êù ºĉ¹¾£ ûÿºz ÿ MĒùwí ºþÅwþÉ 

 Ăz ĂÝĀú¬ù ìĉ.  ¡½ĀÍzwé¢Åv ûwĊz ô5  

¹đĀíj ÿ¹ üĊz ûj ¾ÍwþÝ ü¤ÉĀý #äõv $ĈöĊÒæ£ Èĉwúý#)  5ºþýwù{2, 4, 6, 8, 10}  

¢ĊÍw· wĉ ÿ ¡wÎ¸Êù ü¤ÉĀý #xĀ£ Èĉwúý$ ¹đĀíj ÿ¹ üĊz ĈÑwĉ½ wĉ ÿ Ĉz¹v ûwz¿ Ăz ûj ¾ÍwþÝ ćwă#ĈæĊÍ)  5ºþýwù 

ςὲȡὲ ɴ  ᴓ ȟπ ὲ φ wĉ ÿ v:Ýì¯Āí ¢{¨ù ©ÿ¿ ¹vº ¿v ¾£,, 9 

 ½v¹Āúý èĉ¾Õ Ăz Èĉwúý ûj Ăz Ăí Ă¤Æz Ă¤ÆîÉ Ô· wĉ ÿ Ă¤Æz Ĉþ´þù ìĉ ô·v¹ ûj ¾ÍwþÝ ü¤ÉĀý #©Rÿ Èĉwúý$ ºþĉĀñ û

#ĈÅºþă)  ºþýwù5 

 

 IĂÝĀú¬ù ĈÅºþă ÿ ĈæĊÍĀ£ Èĉwúý ½¹ĀÒÝĈù Ă¤ÉĀý ½w{îĉ Ôêå ć½v¾î£ ćwăĂÝĀú¬ù Iü¤ÉĀý yĊ£¾£ ½¹ ¾ĊĊâ£ ÿ ºýĀÉ ć

Ĉúý Èĉwúý v½ ćºĉº«ºă¹) 

 Ăz ów¨ù ½ĀÕ 

{1,2,2,3} = {1,1,2,2,2,3,3} = {1,2,3} = {1,3,2} = {2,1,3} 
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    ̺ 
 

 ¢Åv üîúùĀÒÝ ĂÝĀú¬ù ìĉI )ºÉwz ĂÝĀú¬ù ìĉ ¹Ā· 

 Ăz ów¨ù ½ĀÕ 

Èýv¹:6 9óÿv ÃĒí ûv¿ĀùjA 

Èýv¹:9÷ÿ¹ ÃĒí ûv¿Āùj 6B 

Èýv¹:9÷ĀÅ ÃĒí ûv¿Āùj 6C 

Èýv¹ Ăí ¢Åv ĈÍw· ĂÅ½ºù ½ĀÚþù Ăí ºĊþí Ă«Ā£ ûĀþív )¢Åv Ì¸Êù wù ćv¾z MĒùwí ûj ÷ĀÅ ÿ ÷ÿ¹ ÿ óÿv ÃĒí ûv¿Āùj

 ĂÝĀú¬ù ¾ñvS  5øĊþí äĉ¾Þ£ ¾ĉ¿ ¡½ĀÍ Ăz v½ 

S = {A, B, C}  

 ¢õw³ üĉv ½¹S  ¾ÍwþÝ ôùwÉC ,B ,A  Ăí ¢ÅvC ,B ,A Ĉù ĂÝĀú¬ù ¹Ā·)ºþÉwz 

 Èýv¹:: Ä~Èýv¹: ÿ 9÷ĀÅ ÃĒí ûv¿ĀùjÈýv¹: ÿ 9÷ÿ¹ ÃĒí ûv¿Āùj699óÿv ÃĒí ûv¿ĀùjS  

 ĂÝĀú¬ù ¾ÍwþÝ ¹vºÞ£ ¢õw³ üĉv ½¹ Ăí ºĊþí ¢é¹S I.  )¢Åv w£ 

Ăz ów¨ù ½ĀÕ 

      ĂÝĀú¬ù{{1,2}, {1,1,2}, {2,1}, {1,2,2,2}} ĀÒÝ ìĉ$ )¹½v¹ ĀÒÝ ºþ¯)  #Kv¾¯ 

 

 

      Èĉwúý wz ĂÖzv½ ½¹RÿĂÝĀú¬ù ćv¾z û Ăí ćvĀÒÝ  ¾Úý ½¹ v½ ¾ĉ¿ ½v¹Āúý )ºĊþí ¢é¹ ¾ĉ¿ ¡wîý Ăz ¢Åv ĂÝĀú¬ù ìĉ ¹Ā· ûj

 ¢õw³ üĉv ½¹ Iºĉ¾ĊòzA={1, 2, 3, 4, 5}Ĉúý ) ĂÝĀú¬ù ûvĀ£A  ¡½ĀÍ Ăz v½A={1, 2, 3, {4, 5}}  ûĀ¯ ¹v¹ Èĉwúý

 Èĉwúý ¿¾Õ üĉv wz/  ÿ0 ĀÒÝ A Rÿ ½v¹Āúý Èĉwúý ½¹ wùv )ºþ¤ÆĊý û/  ÿ0 ĀÒÝ A )ºþ¤Æă  

  

 

B



 

    ͈ 
 

 ĂÝĀú¬ù ¢õw³ üĉv ½¹B={4, 5}I  ĂÝĀú¬ù¾ĉ¿A Ĉù ºÉwz ĂýĀÒÝ .A Ĉúý ĈþÞĉ Ĉ¤³ ûvĀ£A ¡½ĀÍ Ăz v½ 

 A = {1, 2, 3, B}  ¢õw³ üĉv ½¹ ûĀ¯ ¹v¹ ÈĉwúýB ĀÒÝ A Ĉù ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ Ăý ¹ĀÉA ) 

ĂÝĀú¬ù ®Ċă ôùwÉ Ăí ćvĀÒÝÉw{ý ćIº  ĂÝĀú¬ù9: ¹wúý wz v½ ĈĄ£ ĂÝĀú¬ù )¹½v¹ ÷wý ĈĄ£  wĉ ɲĈù Èĉwúý )øĊă¹ 

Ăzów¨ù ½ĀÕ 

     ûwÆýv ĂÝĀú¬ù ¿v ÈĊz ¾úÝ óĀÕ wz āºý¿ ćwă.++  ĂÝĀú¬ù ºĊþí ¢é¹ )¢Åv ĈĄ£ ówÅA  wzäĉ¾Þ£ ὃ ᶮ  ĈĄ£

 v¾ĉ¿ ¢ÆĊýA  ìĉ ćv½v¹ĀÒÝ  øă ûj Ăí ¢Åv ɲ yĊ£¾£ üĊúă Ăz )¢ÅvB ={{}}  )¢Åv 9: ĀÒÝ ćv½v¹ ÿ ¢ÆĊý ĈĄ£ ÀĊý 

 ĈÑwĉ½ ½¹ĂÝĀú¬ù ¿v ¹wĉ¿ ā¹wæ¤Åv ¾Õw· ĂzĂÝĀú¬ù üĉv ¿v Ĉ·¾z ćv¾z ¹vºÝv äö¤¸ù ćwă ¾ĉ¿ ½¹ Ăí āºÉ xw¸¤ýv Ĉĉwă¹wúý wă

Þz ĂzÒûj ¿v ĈĈù ā½wÉv wă )¹ĀÉ 

ĈÞĊ{Õ ¹vºÝv ĂÝĀú¬ù                                                  ᴓ ρȟςȟσȟȣ 

ĈzwÆ³ ¹vºÝv ĂÝĀú¬ù                                                 ὡ πȟρȟςȟȣ 

©ÿ¿ ĈÞĊ{Õ ¹vºÝv ĂÝĀú¬ù                                              Ὁ ςȟτȟφȟȣ 

¹¾å ĈÞĊ{Õ ¹vºÝv ĂÝĀú¬ù                                              ὕ ρȟσȟυȟȣ 

²Ċ´Í ¹vºÝv ĂÝĀú¬ù                                               ᴚ πȟρȟςȟȣ 

 wĉĀñ ¹vºÝv ĂÝĀú¬ù               ûj ©¾¸ù ÿ ¡½ĀÍ Ăí ć¾Æí ¹vºÝv:69¢ÆĊý ¾æÍ āwò°Ċă ©¾¸ù ÿ ²Ċ´Í ¹ºÝ wăQ 

 ĂÝĀú¬ùE={2, 4, 6, é} ºĉ¾Ċòz ¾Úý ½¹ v½) Ĉù øĊă¹ Èĉwúý ĈÑwĉ½ ¹wúý wz øĊăvĀ¸z v½ ĂÝĀú¬ù üĉv ¾ñv Ăz v½ ûj ûvĀ£

 5¹v¹ Èĉwúý ¾ĉ¿ ¡½ĀÍὉ ςὲḊὲ ɴ  ᴓ 

 Ï¾å ów³ ĂÝĀú¬ù Èĉwúý ãºă ºĊþíB = {-2, 4, -6, 8, é}  )ºÉwz ĈÑwĉ½ ¹wúý wz 

ûwúăĈù āºăwÊù Ăí ½ĀÕ ĂÝĀú¬ù ºĊþíB ù ¾ÍwþÝ ûwúă ćv½v¹ ĂÝĀú¬E  ½¹ ìĉ ¹vºÝv ¢ùĒÝ Ĉõÿ ¢Åvù ÿ ¢{¨ù ûwĊ

 Ĉæþù Ăí üĉv Ăz Ă«Ā£ wz ¢õw³ üĉv ½¹ )¢Åv āºÉ(-1)
m
 = -1  ¾ñvm  ÿ ºÉwz ¹¾å(-1)

n
=1 ¾ñv n Ĉù ºÉwz ©ÿ¿ ¿v ûvĀ£



 

    ͉ 
 

yĉ¾Ñ (-1)
n  wĉ -(-1)

n wĉ ÿ(-1)
n+1  ûj ½¹ Ăín ¢Åv ĈÞĊ{Õ ¹ºÝ  ĂÝĀú¬ù ÿ ā¹¾í ā¹wæ¤ÅvB  ¡½ĀÍ Ăz ĈÑwĉ½ ¹wúý wz v½

 )øĊă¹ Èĉwúý ¾ĉ¿ 

ὄ ρ  ςὲȡὲ ᴓ ρ ς ρȟ ρ ς ςȟ ρ ς σȟȣ ςȟτȟφȟȣ   

 ĂÝĀú¬ù ĈÑwĉ½ Èĉwúý ãºă ¾ñv ÿA={2, -4, 6,-8, é}  yĉ¾Ñ ¿v ºÉwz(-1)
n+1 ā¹wæ¤Åv Ĉù ¡½ĀÍ Ăz v½ ûj ÿ øĊþí

! ρ ςÎȡ  Î ɴ ᴓ Ĉù Èĉwúý Ăí ºĊþí ¢é¹ )øĊă¹¹½Āù ĂÝĀú¬ù ¾ñv  ÿ ¢{¨ù ûwĊù ½¹ w£ ÿ¹ Ç¾ÍwþÝ ¾Úý

 yĉ¾Ñ ¿v ûj ĈÑwĉ½ Èĉwúý ½¹ ºþÉwz Ĉæþùρ  wĉ ÿ  ρ ȟ ρ  ûj ½¹ ĂíÎ ɴ ᴓ  ā¹wæ¤Åv

Ĉù )øĊþí 

ów¨ù ûvĀþÝ Ăz 

      ĂÝĀú¬ù{1, 4, 9, 16, 25, é} ºĉ¾Ċòz ¾Úý ½¹ v½) Ĉù ĈÑwĉ½ ¹wúý wz v½ ĂÝĀú¬ù üĉv ¡½ĀÍ Ăz ûvĀ£{n
2
: Î ɴ ᴓ} 

 ĂÝĀú¬ù ów³ )¹v¹ Èĉwúý{ -1, -4, 9, 16, -25, -36, é}  ĈĄ¤þù ¢Åv đwz ĂÝĀú¬ù ûwúă Ăí ºĉ¾Ċòz ¾Úý ½¹ v½

Ĉù v½ ĂÝĀú¬ù üĉv )¢Åv Ĉæþù ÿ ¢{¨ù ûwĊù ½¹ ÿ¹ Ç¾ÍwþÝ ¡½ĀÍ Ăz ĈÑwĉ½ ¹wúý wz ûvĀ£ρ    ὲȡÎ ɴ ᴓ 

 ĂÝĀú¬ù )¹v¹ Èĉwúý{1, 4, -9, -16, 25, 36, é}  ¡½ĀÍ Ăz øăρ    ÎȡÎ ɴ ᴓ  )¢Åv Èĉwúý ôzwé 

 ¹vºÞ£ĀÒÝ ĂÝĀú¬ù ćwăA  ¹wúý wz v½n (A)  wĉ ÿ|A| Ĉù Èĉwúý ûj ĈöÍv ¹ºÝ ĂÝĀú¬ù ìĉ ćwăĀÒÝ ¹vºÞ£ Ăz )øĊă¹

Ĉù Ă¤æñ ÀĊý ĂÝĀú¬ù ¹vºÞ£ ¾ñv )¹ĀÉĀÒÝ ĂÝĀú¬ù ÿ¹ ćwăB ,A  ÿ ºÉwz Ĉăwþ¤ùὄ Ṗὃ  āwòýjὲ ὄ ὲὃ  )¢Åv

 üĊþ°úăὲᶮ π  ÿ¹ Ăz ÿ¹ ĂÝĀú¬ù ºþ¯ wĉ ÿ¹ ¾ñv )¢ÅvĀÒÝ ºþÉwz Ă¤Évºý ë¾¤Êù 

  5āwòýj 

ὲ ὃ᷾ὄ᷾ὅ᷾ȣ ὲὃ ὲὄ ὲὧ Ễ 

 ĂÝĀú¬ù ÿ¹ ¾ñvB , A ºþÉwz ĈĄ£ ¾Ċá ëv¾¤Év ćv½v¹I  ĈþÞĉὃ᷊ὄ ᶮ  

 5āwòýj 

ὲ ὃ᷾ὄ ὲὃ ὲὄ ὲὃ᷊ὄ  

 ĂÝĀú¬ù ĂÅ ¾ñv ÿC, B ,A ¾Ċá ëv¾¤Év ćv½v¹  5¡½ĀÍ üĉv ½¹ ºþÉwz ĈĄ£ 



 

    ͊ 
 

ὲὃ᷾ὄ᷾ὅ

ὲὃ ὲὄ ὲὅ ὲὃ᷊ὄ ὲὃ᷊ὅ ὲὄ᷊ὅ

ὲὃ᷊ὄ᷊ὅ 

 üĊþ°úă 

ὲὃ ὄ ὲὃ ὲὃ᷊ὄ  

 ĂÝĀú¬ù ÿ¹ û½wê¤ù ôÑwæ£B ,A  ¹wúý wzὃЎὄ Ĉù ā¹v¹ Èĉwúý¡½ĀÍ Ăz ÿ ¹ĀÉ  ¾ĉ¿Ĉù äĉ¾Þ£5¹ĀÉ  

ὃЎὄ ὃ ὄ ᷾ ὄ ὃ ὃ᷾ὄ ὃ᷊ὄ  

 Rÿ ½v¹Āúý ¾Úý ĂÖêý ¿v· ½ĀÉwă ¢úÆé û ¾ĉ¿ ôîÉ ½¹ ā¹½ĀὃЎὄ Ĉù )ºÉwz 

 

Þ£ÿ¹ û½wê¤ù ôÑwæ£ ĂÝĀú¬ù ¾ÍwþÝ ¹vº  ĂÝĀú¬ùB ,A  5wz ¢Åv ¾zv¾z 

ὲ ὃЎὄ ὲὃ ὲὄ ς ὲ ὃ᷊ὄ  

ºĊþí Ă«Ā£ ¾ĉ¿ ów¨ù Ăz5 

 ¾ñvC={2,5,9,12} , B={2,5,6,7,9,10} , A={1,2,3,4,5,6,7}  āwòýj 

ὲὃ χ             ὲὄ φ                   ὲὅ τ 

ὲὃ᷊ὄ τ       ὲὃ᷊ὅ ς        ὲὄ᷊ὅ σ        ὲὃ᷊ὄ᷾ὅ ς 

ὲὃ᷾ὄ ὲὃ ὲὄ ὲὃ᷊ὄ χ φ τ ω 

ὲὃ᷾ὄ᷾ὅ

ὲὃ ὲὄ ὲὅ ὲὃ᷊ὄ ὲὃ᷊ὅ ὲὄ᷊ὅ

ὲ ὃ᷊ὄ᷊ὅ 

χ φ τ τ ς σ ς ρπ 

ὲὃ ὄ ὲὃ ὲ ὃ᷊ὄ χ τ σ 

ὲὃЎὄ ὲὃ ὲὄ ς ὲ ὃ᷊ὄ χ φ ς τ υ 

ὃ ὄ



 

    ̾ 
 

üĉ¾ú£ 

 ¾ĉ¹wêùὲ ὄ ὅȟὲ ὃ᷾ὅ  ÿὲ ὃЎὅ ºĉ½ÿj ¢Åºz v½K 

 

  

 

 

ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ¹vºÞ£ ĂÝĀú¬ù ìĉ ćwăn  ćv¾z ćĀÒÝ2
n Ĉù )ºÉwz 

Ăz ów¨ù ½ĀÕ 

      wz ĂÝĀú¬ù ìĉ/  ćv½v¹ ĀÒÝ2
4
 = 16  )¢Åv ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ 

Ăzów¨ù ½ĀÕ 

      ćĀÒÝ ĂÅ ĂÝĀú¬ù{1, 2, 3} ¾ĉ¿ ćv½v¹ĂÝĀú¬ù¢Åv ¾ĉ¿ ćwă5  

ȟɲρȟςȟσȟρȟςȟρȟσȟςȟσȟρȟςȟσ 

ûwúăĈù āºăwÊù Ăí ½ĀÕĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ¹vºÞ£ ºĊþí ćwă{1 , 2, 3}  ¾zv¾z3  ¢Åºz ¹ºÝ üĊúă øă đwz óĀù¾å Ăz Ăí ¢Åv w£

Ĉùºĉj) ¾ĉ¿v n=3  ÿ2
3
 = 8  

ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ½¹ Ăí ºĊþí ¢é¹¾ă ćwă ĂÝĀú¬ùI Ĉù ¾ăwÙ ÀĊý ĂÝĀú¬ù ûj ¹Ā·¹ĀÉ)  ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ĂÝĀú¬ù ¾ă ¾òĉ¹ ¡½w{Ý Ăz

ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ Ăz )¢Æă ÀĊý Ç¹Ā·ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ Ç¹Ā· ¿v ¾Ċá Ăz ĂÝĀú¬ù ìĉ ćwăĈù Ă¤æñ ĂÝĀú¬ù ûj Ð´ù ćwă )¹ĀÉ

ĂÝĀú¬ù¾ĉ¿ ¹vºÞ£ Ä~ ĂÝĀú¬ù ìĉ Ð´ù ćwăn ĀÒÝ ¾zv¾z ć2
n
-1  ĂÝĀú¬ù ¾ă ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ĈĄ£ ĂÝĀú¬ù üĊþ°úă )¢Åv

 )¢ÅvĀÒÝ ¾æÍ ćv½v¹ Ăí ĈĄ£ ĂÝĀú¬ù ¢Åv ĈĄ£ ĂÝĀú¬ù ¹Ā· øă ûj ÿ ¹½v¹ ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ìĉ Ôêå ¢Åv) (ς= 1)I  Ăz

 )¹½vºý Ð´ù ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ĈĄ£ ¾òĉ¹ ¡½w{Ý 

      ¿v ¾Ċá ĂzĂÝĀú¬ù ĂĊêz IĈĄ£ ĂÝĀú¬ù¾ĉ¿ ©ÿ¿ ¹vºÞ£ ćv½v¹ wă þ¤Æă ĂÝĀú¬ù āwòýj øĊþí Ï¾å ©ÿ¿ v½ ¾æÍ ¹ºÝ ¾ñv )º

ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ¹vºÞ£¾ĉ¿ ¹vºÞ£ ÿ ćĀÒÝ ¹¾å ćwă ĂÝĀú¬ù ĂÝĀú¬ù ìĉ ¿v ćĀÒÝ ©ÿ¿ ćwă¢Åv ¾zv¾z ¾òĉºîĉ wz) 



 

    ̿ 
 

 Ăzów¨ù ½ĀÕ 

      ĂÝĀú¬ù ìĉ0  ćv½v¹ ćĀÒÝ2
5
=32 ¾ĉ¿  ûwĊù üĉv ¿v Ăí ¢Åv ĂÝĀú¬ù,1  ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ w£å ÿ ćĀÒÝ ¹¾,1  ¾ĉ¿ w£

 ĂÝĀú¬ù ìĉ Ä~ )¹½v¹ ćĀÒÝ ©ÿ¿ ĂÝĀú¬ùn  ćĀÒÝς ς  ς  ÿ ćĀÒÝ ¹¾å ĂÝĀú¬ù¾ĉ¿2
n-1  ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿

ĂÝĀú¬ù Ăz āwñ¾ă )¹½v¹ ćĀÒÝ ©ÿ¿ Ićvm ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ IøĊþí ĂåwÑv ºĉº« ĀÒÝ Iºĉº« ĂÝĀú¬ù ćwă2
m ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ¾zv¾z-

Ĉù øĉºé ćwă )¹ĀÉ 

ów¨ù ûvĀþÝ Ăz 

      ĂÝĀú¬ù ìĉ/  ćv½v¹ ćĀÒÝ2
4
=16 ¾ĉ¿  )¢Åv ĂÝĀú¬ù ĂÝĀú¬ù üĉv Ăz ¾ñv ów³. øĊþí ĂåwÑv ĀÒÝI $m=3#)  üĉv ½¹

ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ¡½ĀÍ ºĉº« ĂÝĀú¬ù ćwă2
3 ¾ĉ¿ ¾zv¾z ĂÝĀú¬ù¢Åv øĉºé ĂÝĀú¬ù ćwă) ćv½v¹ ºĉº« ĂÝĀú¬ù Ä~ 

 2
4
 × 2

3
 = 2

7 ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ¹vºÞ£ óĀù¾å wz Ăí ¢Åv ĂÝĀú¬ù¾ĉ¿ìĉ ćwă Ĉù ¹ºÝ üĊúă Ăz øă ĂÝĀú¬ùøĊÅ½)  ¹vºÞ£ ûĀ¯

 ºĉº« ĂÝĀú¬ù ¾ÍwþÝ2  6.  &/ ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ¹vºÞ£ Ä~ )¢Åv wă2
7  )¹Āz ºăvĀ· 

 ©wĊ¤³v ćºÞz Ă¤îý ûwĊz ćv¾z ¹ºÝ ôĉ½Ā¤íwå ÷ĀĄæù )øĉ½v¹ ĈÑwĉ½ ¹wúý ìĉ äĉ¾Þ£ Ăzn  ¹wúý wz Ăín! Ĉù ā¹v¹ Èĉwúý Ăz ¹ĀÉ

 ¾ĉ¿ ¡½ĀÍ£Ĉù äĉ¾Þ¹¹¾ñ5  

ὲȦ ρ ς σ ȣ ὲ ρ ὲ 

 ¹ºÝ ôĉ½Ā¤íwå Ä~n  ¹ºÝ w£ ìĉ ¿v ôÍw³ wz ¢Åv ¾zv¾zn) 

Ăz ów¨ù ½ĀÕ 

υȦ ρ ς σ τ υ 

Ĉù ûwĊz Ăí ćºÞz ¹wúýøĊþíI  ¹wúý
ὲ
ὶ
 Ĉù äĉ¾Þ£ ¾ĉ¿ ¡½ĀÍ Ăz Ăí ¢Åv¹ĀÉ5  

ὲ
ὶ

 
ὲȦ

ὶȦὲ ὶȦ
 

Ăz ów¨ù ½ĀÕ 

υ
σ

 
υȦ

σȦυ σȦ
 
υȦ

σȦςȦ
 
ρ ς σ τ υ

ρ ς σ ρ ς
ρπ  



 

    ̀ 
 

 óĀù¾å
ὲ
ὶ
 ¢õw³ ôí ¹vºÞ£Ĉù ¢Åºz v½ ĈĉwăĈù Ăí ºă¹ ûvĀ£r  ¿v v½ ĈuĊÉù ûwĊn  )¹Āúý xw¸¤ýv ĈuĊÉ 

Ăzów¨ù ½ĀÕ 

     xw¸¤ýv ¹vºÞ£ û¹½ÿj ¢Åºz ĂöuÆù ºĊþí Ï¾å øĊývĀ¤z Ăí ºÉwz Ĉĉwă.  ûwĊù ¿v v½ ¾æý,+ øĊþí xw¸¤ýv ¾æý)  ĂöuÆù xvĀ«

 5¿v ¢Åv ¡½w{Ý 

ρπ
σ

 
ρπȦ

σȦρπ σȦ
 
ρπȦ

σȦχȦ
 
ψ ω ρπ

ρ ς σ
ρςπ 

 Ăz Ä~,-+ Ĉù äö¤¸ù ¢õw³ ûvĀ£.  ¿v v½ ¾æýù ûwĊ,+  Ăí ºĊþí ¢é¹ đwz óĀù¾å ¿v ā¹wæ¤Åv ½¹ )¹¾í xw¸¤ýv ¾æý 

ὲ
ὶ

ὲ
ὲ ὶ

 Iv¾ĉ¿5  

ὲ
ὲ ὶ

 
ὲȦ 

ὲ ὶȦὲ ὲ ὶȦ
 

ὲȦ

ὲ ὶȦὶȦ
 

ὲȦ

ὶȦὲ ὶȦ
 
ὲ
ὶ

 

 Ä~χ
τ

χ
σ

 

 óĀù¾å û¹½ÿj ôĊõ¹ wùv
ὲ
ὶ
 ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ û¹¾í vºĊ~ ½¹ óĀù¾å üĉv Ăí ¢Åv ć¹¾z½wí ¾Õw· Ăz w¬þĉv ½¹wăĉ ¹vºÞ£ wz ĈĀÒÝ 

ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ¹vºÞ£ ¾òĉ¹ ¡½w{Ý Ăz )¢Åv ĂÝĀú¬ù ìĉ ¿v Ì¸Êù ćwăr  ĂÝĀú¬ù ìĉ ¿v ćĀÒÝn  ¾zv¾z ćĀÒÝ
ὲ
ὶ
 ĈùºÉwz) 

Ăzów¨ù ½ĀÕ 

     ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ¹vºÞ£ ĂÝĀú¬ù ìĉ ¿v ćĀÒÝ ĂÅ ćwă2  ćĀÒÝ¾zv¾z 5wz ¢Åv  

χ
σ

 
χȦ

σȦχ σȦ
 
χȦ

σȦτȦ
συ 

 ćÿwÆ£ è{Õ üĊþ°úă
ὲ
ὶ

 
ὲ
ὲ ὶ

 IĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ¹vºÞ£ ćwă/  ĂÝĀú¬ù ìĉ ćĀÒÝ2 ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ¹vºÞ£ wz ćĀÒÝ-

 ćwă. ¢Åv ¾zv¾z ĂÝĀú¬ù ûwúă ćĀÒÝI v¾ĉ¿5 

χ
τ

χ
σ

συ 

ºÉwz ©ÿ¿ ĂÝĀú¬ù ¾ÍwþÝ ¹vºÞ£ ¾ñv Ăí ºĊþí ¢é¹)  MĒ¨ù2n ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ¹vºÞ£ ćwă  ¾zv¾z ćĀÒÝς
ςὲ
ὲ

 ĈùºÉwz) 
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 Ăzów¨ù ½ĀÕ 

     ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ¹vºÞ£ ćwă0  ĂÝĀú¬ù ìĉ ¿v ćĀÒÝ,+ ¾zv¾z ćĀÒÝ 5wz ¢Åv  

ς 
ρπ
υ

ς  
ρπȦ

υȦυȦ
ς ςυςυπτ 

 ºĊþí Ï¾åὄ Ṗὃ ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ¹vºÞ£ ¡½ĀÍ üĉv ½¹wăĉ ºþýwù ĈC  ¿vA  ôùwÉ ĂíB ĂÖzv½ ½¹ ĈþÞĉ ºþÉwz 

 ὄ ṖὅṖὃ ºþþí çºÍI  ¾zv¾zς   Ĉù )ºþÉwz 

Ăzów¨ù ½ĀÕ 

      ºĊþí Ï¾åA={1, 2, 3, 4, 5, 6}  ÿB={3,4}I  ¡½ĀÍ üĉv ½¹ὄ Ṗὃ ¢Åv) ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ¹vºÞ£ ów³ ºþýwù Ĉĉwă

C  ¿vA Ăz ôùwÉ Ăí ć½ĀÕB ºþÉwz) ĈþÞĉ ὄ ṖὅṖὃ  5wz ¢Åv ¾zv¾z 

ς   ς  ς ρφ 

 ºĊþí Ï¾åA ºÉwz ĂÝĀú¬ù ìĉ) ývĀ£ ĂÝĀú¬ù ¡½ĀÍ üĉv ½¹Ĉ A  wz v½ ûj ĂíP(A) Ĉù ÈĉwúýøĊă¹I ĂÝĀú¬ù Ăí ¢Åv ćv

ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ûj ¾ÍwþÝ ćwăA ĈùºþÉwz) 

 Ăzów¨ù ½ĀÕ 

      ºĊþí Ï¾åA={1, 2, 3}  5¡½ĀÍ üĉv ½¹ 

ὖὃ ȟɲρȟςȟσȟρȟςȟρȟσȟςȟσȟρȟςȟσ  

 ćwăĀÒÝ ¹vºÞ£P(A)  wz ¢Åv ¾zv¾zς  ¾ÍwþÝ ¹vºÞ£ Ä~P(A)  ¾zv¾zὲὖὃ  ς  ς ψ ùĈ )ºÉwz 

 ĂÝĀú¬ù ¾ÍwþÝ ¹vºÞ£ ¾ñv ¢õw³ üĉv ½¹ ºĊþí ¢é¹A  ¾zv¾zn ºÉwz) ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ¹vºÞ£ ¡½ĀÍ üĉv ½¹ ĈývĀ£ ĂÝĀú¬ù ćwăA 

 ĈþÞĉP(A)  5wz ¢Åv ¾zv¾zς  ς 

 ½¹ Ä~¨ùĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ¹vºÞ£ đwz ów ćwăP(A) z¾zv¾ 5wz ¢Åv 

 ς  ς ςυφ  
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øú¤ù ĂÝĀú¬ù 

      ¾ñvA ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ĂÝĀú¬ù øú¤ù ¡½ĀÍ üĉv ½¹ IºÉwz Ü«¾ù ĂÝĀú¬ù ¿v ćvA ¹wúý wz v½ Ü«¾ù ĂÝĀú¬ù Ăz ¢{Æý A' 

Ĉù Èĉwúý ĂÝĀú¬ù ½¹ Ĉõÿ ¹½v¹ ¹Ā«ÿ Ü«¾ù ĂÝĀú¬ù ½¹ Ăí ¢Åv ĈĉwăĀÒÝ ôùwÉ Ăí øĊă¹A ) ¢ÆĊý¾òĉ¹ ¡½w{Ý Ăz 

 A' = M- A  

 ½v¹Āúý āwñºĉ¹ ¿vRÿĈù û¹v¹ Èĉwúý ¾ĉ¿ ¡½ĀÍ Ăz v½ øú¤ù ĂÝĀú¬ù ûvĀ£5 

 

 

 ¾ñvA Ṗ B ºÉwz) āwòýjA'  B' Ṗ Ĉù¹ĀÉ ¾ñv ĈþÞĉ$ ÄîÞõwz ÿA'  B' ṖI āwòýj A Ṗ B 

 üĊþ°úă 

ᶮ -  ȟ-  ɲ ȟ!᷊ !  ɲ ȟ!᷾! -   ȟ! ! 

ÿ  üĊývĀé Ăz Ăí ¢Åv ½v¾é¾z ¾ĉ¿ üĊývĀé ÀĊý"¹ûwñ½Āù" ¢Åv ½ĀĄÊù5 

ὃ᷾ὄ !᷊ὄ     ȟ     ὃ᷊ὄ ὃ᷾ὄ 

 

 Ĉăwþ¤ù ĂÝĀú¬ùI ĂÝĀú¬ùĈzwÆ³ ¹ºÝ ìĉ wz ûvĀ¤z v½ ûj ¹vºÞ£ Ăí ¢Åv ćv ½ºê¯ ¾ă ï½Àz )¹v¹ Èĉwúý  

MĒ¨ù ¢Åv Ĉăwþ¤ù Ëw· ĂÚ´õ ìĉ ½¹ øõwÝ ¡v¾Ê³ ÷wú£ ĂÝĀú¬ù )ÿ ¢Åv ï½Àz ½wĊÆz ¹vºÞ£ ¾Úý ¿v ĂÝĀú¬ù üĉv Ă¯ ¾ñv 

 ûj û¹¾úÉ ºĉwÉ½¹  üĊÝĂîöz ôîÊù ½wĊÆz ½wí wĄþ£ Ăý ów³ ºÉwz üîúù ¾Ċá)  v½ ĂÝĀú¬ù üĉv ¾ÍwþÝ ¹vºÞ£ ów³ ¾ă Ăz wùv

Ĉù¹¾í ûwĊz ĈÞĊ{Õ ¹ºÝ ìĉ wz ûvĀ£ ) 

ĂÝĀú¬ù ¢ÆĊý Ĉăwþ¤ù Ăí ćvĂÝĀú¬ù v½Ĉù Ĉăwþ¤ùwý ćøĊĉĀñ)  

 ĈÞĊ{Õ ¹vºÝv ĂÝĀú¬ù ºþýwùᴓ  

 ĈĄ£ ĂÝĀú¬ù Ăí ¢Åv ²Ñvÿ)¢Åv Ĉăwþ¤ù 

A 
A' M 
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 ìĉ ôÎå ¡đvĀÅ 

,  ¾ñvὥ ɴ  ὃ ȟὥ ɴ ᴚ ĂÝĀú¬ù āwòýj IºÉwz ćA ĂÝĀú¬ù ¿v ìĉ ÷vºí ¾ĉ¿ ćwăĈúýºývĀ£ KºÉwz 

 #äõvᴚ                             #xQ                                 #©R                                  #¹N 

-  ĂþĉÀñ ÷vºí¢Å½¹wý  K¢Åv 

 #äõvὥ ȟὦ ɴ  ᴚ ᵼ ὥ ὦᶰ ᴚ                                   #xὥ ȟὦ ɴ  ᴚ ᵼ ὥ ὦᶰ ᴚ 

 #©ὥ ȟὦ ɴ  ᴚ ᵼ ὥ ὦᶰ ᴚ                                     #¹ὥ ȟὦ ɴ  ᴚ ᵼ ᶰ ᴚ 

.  ĂÝĀú¬ù I¾ĉ¿ ½v¹Āúý ½¹M12, M9, M7 x¾Òù yĊ£¾£ Ăz ćwă2 x¾Òù ÿ ćwă4 x¾Òù ÿ ćwă,- Ĉù Ì¸Êù v½ )ºþþí

ĂÖêýĈù ¾ĉ¿ ćwă¹ºÝ ¿v ìĉ ÷vºí ¾òýwĉwúý ¢Åv āºÉ ā¹v¹ ûwÊý ôîÉ ½¹ Ăí ćvKºÉwz ºývĀ£ 

 #äõv1.                     #x,4 

 #©-0-                       #¹,13                #ā-3 

 

 

 

/  ¾ñvὄ ὼȿὼ ɴ ὃ ȟὃ ὼ ρȿ ὼɴ ᴚȟς ὼ  σ  ćwăĀÒÝ ĂþĉÀñ ÷vºí IºÉwz

ĂÝĀú¬ù ćB Ĉù ûwÊý v½ Kºă¹ 

 #äõv{ -2, -1, 0 , 1 , 2}                                           #x{-3, 1 , 0} 

 #©{-1, 0 , 27}                                                     #¹{-8, -1, 0 , 1 , 8} 

0 ĂÝĀú¬ù Ăz Ă«Ā£ wzI¾ĉ¿ ćwă  ôÍw³ ºĊþí üĊĊÞ£
 ᷊
  K¢Åv ÷vºí 

ὃ σὯ ς ȿὯ ɴ  ᴓȟρ Ὧ ρππ                   ὄ υὯ ȿ Ὧ ɴ ᴚ ȟρππὯ ρππ 

 #äõv   #x  #©  #¹ 

1  ĂÝĀú¬ù Èĉwúý ĂþĉÀñ ÷vºíȟ ȟ ȟȟȣ  K¢Åv ĈÑwĉ½ ćwă¹wúý wz 

 #äõv ὥ ȟὦ ɴ ᴓ                                            #x ὥ ȟὦ ɴ ᴓȟὦ ὥ  

 #© ὥ ȟὦ ɴ ᴓȟὦ ς                                  #¹ ὥ ȟὦ ɴ ᴓȟὦ ὥ ρ 
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2 ĂÝĀú¬ù ć! Ґ ϑлΣ мΣ оΣ тΣ Χϒ  5wz ¢Åv ¾zv¾z ĈÑwĉ½ øtĒÝ wz 

 #äõvὃ ς ρ ȿὼ ɴ ᴓ                                    #xὃ ς ρ ȿὼ ɴ ύ 

 #©ὃ ς ρ ȿὼ ɴ ᴚ                                     #¹ὃ ς ρ ȿὼ ɴ ᴙ 

3 ĂÝĀú¬ù Èĉwúý ćὃ  ὼ ȿ ɴ ȟᴓ ρ ὼ ψ  K¢Åv āºÉ Ă¤ÉĀý ĂþĉÀñ ÷vºí ½¹ ÈĉwăĀÒÝ wz 

#äõv{8 , 64, 216}                                                            #x{8, 64, 216, 512} 

 #©{2, 4 , 6}                                                                    #¹{6, 12, 18} 

4  ¾ñvA ĂÝĀú¬ùx¾Òù ć ¹ºÝ ²Ċ´Í ćwă.  üĊz,+  ÿ,4 ĂÝĀú¬ù ÿ ºÉwz ćὄ  ὼ ȿ σὼ ɴ ὃ  IºÉwz

ĂÝĀú¬ù ćB K¢Åv ÷vºí 

 #äõv{4, 5, 6}                   #x{-12, -15, -18}                #©{-4, -5, -6}                  #¹{12, 15, 18} 

,+ ĂÝĀú¬ù ĈÑwĉ½ Èĉwúý I¾ĉ¿ ĂÝĀú¬ù ÷vºí ć! Ґ ϑ тΣ ттΣ тттΣ ттттΣ Χϒ  K¢Åv 

 #äõvχ   ὼ ɴ ᴓ                                         #xχ   ὼ ɴ ᴚ  

 #©χ   ὼ ɴ ὡ                                          #¹χ   ὼ ɴ ᴓ  

,, ĂÝĀú¬ù ÷vºí ĈývĀ¸úă ÈĉwăĀÒÝ wz ¾ĉ¿ ćK¹½vºý 

 #äõvὲ ρ ȿὲ ɴ ὡ ρȟςȟυȟρπȟρχȟȣ 

 #xὲὲ ςȿὲ ɴ ᴓ σȟψ ȟρυȟςτȟσυȟȣ 

 #©ὲ ȿὲ ɴ ᴓȟω ὲ ρυ ρωφȟρφωȟρττȟρςρȟρππȟȣ 

 #¹ὲ ɴ ᴚȟτ ὲ τ ȟ  ȟ ȟπ ȟȟȟ ȟȣ 

,- ĂÝĀú¬ù ćὃ ς  ȿὼȟώ ɴ ᴓ ȟὼ ώ υ ĂÝĀú¬ù ÷vºí wzK¢Åv ¾zv¾z ¾ĉ¿ ć 

 #äõv{2, 4, 8 , 16}  #x{16, 64}  #©{x | x2=64}  #¹{ } 

,. ĂÝĀú¬ù Ăz ÓĀz¾ù äĉ¾Þ£ ÷vºíK¢Åv wĉĀñ ¹vºÝv ć 

 #äõv ὥȟὦ ɴ  ᴚȟὥ ȟὦ ρ                             #x ὥȟὦ ɴ  ᴚȟὦ π 

 #© ὥȟὦ ɴ  ᴓȟὥ π                                      #¹ ὥȟὦ ɴ  ᴚȟὥȟὦ π 
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,/ ĂÝĀú¬ù ćὃ ς  ȿὼ ρ σώ ĂÝĀú¬ù ¿v ìĉ ÷vºí wzK¢Åv ¾zv¾z ¾ĉ¿ ćwă 

 #äõv{16}  #x{32}  #©{2}  #¹{-5, 5} 

,0  ¾ñvP ĂÝĀú¬ù ÿ óÿv ¹vºÝv ćὄ ὼ ȿὼ ɴ ᴓȟς  ὼ ρ ρυȟὃ ὼȿὼɴ ὖȟὼ

 Ѝςπππ  āwòýj IºÉwzB , A Kºþ¤Æă ë¾¤Êù ĀÒÝ ºþ¯ ćv½v¹ 

 #äõv,0                          #x,1                               #©.                           #¹- 

,1  ĂÝĀú¬ùὃ  ὼ ȿὼ ɴ ᴓ ȟφ ὼ χ K¢Åv ĀÒÝ ºþ¯ ćv½v¹ 

 #äõv2  #x,-  #©1  #¹,, 

,2 ĂÝĀú¬ù ćὃ  ὼ ȿὼ ɴ ᴚ ȟφ σὼ φ K¢Åv ĀÒÝ ºþ¯ ćv½v¹ 

 #äõv/  #x0  #©,-  #¹,, 

,3 ĂÝĀú¬ù ćὃ  ὼ ȿὼ ɴ ᴓ ȟ ᶰᴓ K¢Åv ĀÒÝ ºþ¯ 

 #äõv1                      #x2                            #©3                                  #¹4 

,4 ĂÝĀú¬ù ćὃ ȿ ρȟὦ ρσȟὥȟὦ ɴ ᴓ K¢Åv ĀÒÝ ºþ¯ 

 #äõv/4 ĀÒÝ  #x/0 ĀÒÝ  #©23 ĀÒÝ  #¹00 ĀÒÝ 

-+ K¢Åv ¾¤ÊĊz ĂĊêz ¿v ĂÝĀú¬ù ÷vºí ćwăĀÒÝ ¹vºÞ£ 

 #äõvὼ ȿὼ ɴ  ᴓȟρπ  ὼ π                               #xὼ ȿὼ ɴ  ᴓȟρπ  Ѝὼ π 

 #©ὼ ȿὼ ɴ  ᴚȟρπ  Ѝὼ π                                 #¹ὼ ȿὼ ɴ  ᴚȟρπ  ὼ π 

-, ĂÝĀú¬ù ćὃ ς ςȟς τȟς φȟȣȟς K¹½v¹ ĀÒÝ ºþ¯ 

 #äõv212  #x29  #©210  #¹211 

-- ï½ÀzĂÝĀú¬ù ĀÒÝ üĉ¾£ ćσὼ υ ȿὼ ɴ ȟᴚȟς  Ѝρρ K¢Åv ć¹ºÝ ºþ¯ 

 #äõv-(  #x,  #©/  #¹0( 

-. ï½ÀzĂÝĀú¬ù ĀÒÝ üĉ¾£ ćὃ ὼ ρ ȿὼȟώ ɴ ᴚ ȟὼώ ρς K¢Åv ÷vºí 

 #äõv23  #x3+  #©30  #¹40 

-/ ì¯ĀíĂÝĀú¬ù ĀÒÝ üĉ¾£ ćὃ ὼ  ȿὼȟώ ɴ ᴓ ȟὼ ώ χ K¢Åv ÷vºí 

 #äõv ɲ #x,  #©3  #¹1/ 
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-0 ĂÝĀú¬ù ćὃ  ὼ ɴ ᴓȟχ  Ѝὼ τ  ²Ċ´Í ¹ºÝ Ăí ¹½v¹ ĀÒÝ ºþ¯Kºþ¤ÆĊý 

 #äõv,-  #x,+  #©,1  #¹1 

-1 ĂÝĀú¬ùĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ÷wú£ ć ćwăὓ ȟɲ K¢Åv ĂþĉÀñ ÷vºí 

 #äõvȟɲ ȟὓ                                           #xȟɲ ȟ ȟὓ 

 #©ȟ ȟᶮ ȟὓ                          ĂÝĀú¬ù #¹ ćᶮĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ wĄþ£ I ćM  )¢Åv 

-2  ¾ñvP  ÿ óÿv ¹vºÝv ĂÝĀú¬ùὃ ὼȿὼɴ ὖȟὼ  Ѝψπππ K¢Åv ¢Å½¹ ĂþĉÀñ ÷vºí IºÉwz 

 #äõvὃ Ṗὖ               #xὖ Ṗὃ               #©A = P             ĂÝĀú¬ù #¹P, A )ºý½vºý ë¾¤Êù ĀÒÝ 

-3  ºĊþí Ï¾åk  ÿ ¢Åv ¢zw§ ¹ºÝ ìĉὃ ὼ Ὧ ȿὼ ɴ ᴚ ȟσ ὼ Ὧ øĊývºz ¾ñv )φȟωṖὃ āwòýj I

k K¢Åv ĂÝĀú¬ù ÷vºí ĀÒÝ  #äõvυὼ ρȿὼɴ ᴚ                               #xτὼ σȿὼɴ ᴚ 

 #©ςὼ φ ȿὼɴ ᴚ                                                #¹σὼ τ ȿὼ ɴ ᴚ 

-4  ¾ñvὃ ὥȟρȟςὥȟὦ ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ćὄ  σȟςὥ ρȟ ὥȟπ  ½vºêù IºÉwzb K¢Åv ÷vºí 

 #äõv1(  #x-  #©,  #¹4( 

.+ ĂÝĀú¬ù ćA  ćv½v¹-00 ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿K¹½v¹ ĀÒÝ ºþ¯ ĂÝĀú¬ù üĉv )¢Åv Ð´ù ć 

 #äõv1/  #x1  #©-01  #¹3    

., ĂÝĀú¬ù ćς ςȟς τȟς ψȟȣȟς K¹½v¹ ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ºþ¯ 

 #äõvς  #xς  #©ς  #¹ς 

.- ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ºþ¯ ć. ĂÝĀú¬ù ¿v ćĀÒÝ ćϑмΣ нΣ оΣ ΧΣ мрϒ  ¹ºÝ Ăí ¹½v¹ ¹Ā«ÿ,+  ÿ ā¹Āz ûj ĀÒÝ Mwú¤³-  ÿ. 

KºÉw{ý ûj ĀÒÝ #äõv 23                     #x11                     #©,01                         #¹,-- 

.. ĂÝĀú¬ù ć!Ґ ϑмΣ нΣ оΣ пΣ ΧΣ ффϒ ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ºþ¯ ôîÉ Ăz ćĀÒÝ ÿ¹ ć{x, x+2} ĂÝĀú¬ù ĈþÞĉ K¹½v¹ ÿ¹ ćwă

ćĀÒÝ ¾zv¾z ĀÒÝ ÿ¹ ãĒ¤·v ÷vºí ¾ă ½¹ Ăí ćv- KºÉwz 

 #äõv44  #x42  #©43   #¹41 

./ ĂÝĀú¬ù ćϑмΣ нΣ оΣ ΧΣ фϒ ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ºþ¯ ć.  wz ¾zv¾z ûj ćwăĀÒÝ Üú« Ăí ¹½v¹ ćĀÒÝ,0  ¹ºÝ ÿ/  ûj ĀÒÝ

KºÉwz 

 #äõv/                       #x.                          #©-                       ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ üĊþ¯ #¹ )¹½vºý ¹Ā«ÿ ćv 
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.0 ĂÝĀú¬ù ćὃ ὼ ɴ ᴚ πȿ  ɴ ᴚ  ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ºþ¯ ćv½v¹ ć,0 K¢Åv ćĀÒÝ 

 #äõv214  #x215  #©15  #¹,1  

.1 A ĂÝĀú¬ù ìĉ ûj ćwăĀÒÝ Üú« Ăí ¢Åv ćĀÒÝ ÈÉ ć/+ Ăúă )¢Åv¾ĉ¿ ć ĂÝĀú¬ù ćwăA  ½¹ ć½v¾î£ ĀÒÝ Ăí$

ûj āwĊÅ Ă¤¸£ ćÿ½ v½ ÷vºí ¾ă ćwÒÝv Üú« ôÍw³ ÿ ºĉ¾Ċòz ¾Úý ½¹ v½ #ºÉw{ý wă ¢Év¹¹wĉ ¹vºÝv Üú« )ºĊþí ¢Év¹¹wĉ

KºÉ ºăvĀ· ºþ¯ āºÉ 

 #äõv,,++  #x,-3+  #©-01+  #¹.,++ 

.2 ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ºþ¯ ¾zv¾z Iøă ½¹ ûj ćwÒÝv x¾ÒöÍw³ Ăí ¹½v¹ ¹Ā«ÿ ĈÞĊ{Õ ¹vºÝv ¿v ćĀÒÝ ĂÅ ć/0 K¹ĀÉ 

ìĉ #äõv ÿ¹ #x ĂÅ #©  ½wĄ¯ #¹ 

.3 ĂÝĀú¬ù ćwăĀÒÝ Ăz ¾ñv ćA I-  ĂåwÑv ĀÒÝĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ¹vºÞ£ Ăz I¹ĀÉ Èĉwă,4- Ĉù ĂåwÑv º³vÿ ĈöÍv ¹ºÝ )¹ĀÉ

ĂÝĀú¬ù #wăĀÒÝ ¹vºÞ£$ ćA K¢Åv ÷vºí 

  #äõv/                           #x1                              #©3                                #¹,+ 

.4 ¾ĉ¿ ¹vºÞ£ ĂÝĀú¬ùĂÝĀú¬ù ìĉ ćwă ćn+3 ¾ĉ¿ ¹vºÞ£ ¾zv¾z ºþ¯ IćĀÒÝ ĂÝĀú¬ùĂÝĀú¬ù ìĉ ćwă ćn-1  ćĀÒÝ

K¢Åv  

 #äõv3                    #x.-                    #©n+2                           #¹,1 

/+  ć ĂÝĀú¬ù ÿ¹B={{5}, {x-y}}, A={{x-1}, {3}} ćÿwÆù )ºývy, x K¢Åv āºÉ Ă¤ÉĀý Ĉ¤Å½¹ Ăz ĂþĉÀñ ÷vºí ½¹ 

 #äõvx=6 , y=3  #xx=3 , y=6  #©x=3 , y=3  #¹x=6 , y=6 

/,  ²Ċ´Í ¹ºÝ ¹vºÞ£ Ă¯ ćv¿v ĂzxĂÝĀú¬ù ÿ¹ I ćὄ ώȟώ ȟὃ ρȟὼȟὼ ĈùKºþÉwz ¾zv¾z ºþývĀ£ 

 #äõv, ¾æÍ #x  #©-  #¹. 

/-  ºĊþí Ï¾åAi āºþă¹ ûwÊýĂÝĀú¬ù ćĂĊöÝ ÷ĀÆêù ć ¹ºÝ ćwăi  ów¨ù ûvĀþÝ Ăz )ºÉwzA6= {1, 2, 3, 6}ĂÝĀú¬ù ) ć

ὃ  ᷾ ὃ  ᷾ȣ ᷾ ὃ K¹½v¹ ĀÒÝ ºþ¯ 

 #äõv0+ ĀÒÝ  #x,++ ĀÒÝ  #©-++ ĀÒÝ  #¹.220 ĀÒÝ 

/. ĂÝĀú¬ù ¿v ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ºþ¯ ćA={a, b , x, d, e, f}  v½Ĉù ½¹ ôévº³ Ăí ¢ÉĀý ûvĀ£- KºÉwz ë¾¤Êù ĀÒÝ 

 #äõv-/  #x-.  #©--  #¹-, 

// ĂÝĀú¬ù ĂÅ ćC , B , A  ćv½v¹ yĊ£¾£ Ăz-  ÿ.  ÿ/  )ºý½v¹ ë¾¤Êù ĀÒÝ ìĉ ôévº³ ûwÊĉw£ ÿ¹ ¾ă ÿ ºþ¤Æă ĀÒÝ

ὃ᷾ὄ᷾ὅ K¹½v¹ ĀÒÝ ºþ¯ ¾¨ívº³ ÿ ôévº³ 

 #äõv/  ÿ2  #x-  ÿ/  #©-  ÿ4  #¹.  ÿ4 



 

    ̸̾ 
 

/0  ¾ĉ¿ ćÿwÆ£ ÷vºí¢Å½¹wý  K¢Åvὃ ὄ  )¢Åv 

 #äõvὃ ᶮ ὃ               #xὃ ὃ  ɲ             #©ὃ ὄ ὄ ὃ                 #¹ᶮ !  ɲ 

/1 ĂĊ³wý ¾ĉ¿ ôîÉ ½¹K¢Åv ĂþĉÀñ ÷vºí ā¹½Ā· ½ĀÉwă ć 

 

 #äõvὃ ὅ᷾ ὄ ὅ                               #xὃ᷾ὄ ὅ  

 #©ὃ᷊ὄ ὅ                                             #¹ὅ ὃ᷊ὄ  

/2  ¾zv¾z ć¾¤Æíw· ¢úÆé IĂþĉÀñ ÷vºí ½¹ὅ᷊ὄ ὃ ¢ÆĊýK 

#äõv                                       #x                                         #©                            #¹ 

 

/3 ĂÝĀú¬ù ĀÒÝ Iªþ~ ¹ºÝ ¾ñv ćὃ᷊ὄ ὅ K¢Åv ÀĊý ¾ĉ¿ ĂÝĀú¬ù ÷vºí ĀÒÝ Iªþ~ ¹ºÝ IºÉwz 

 #äõvὃ ὄ᷾ὅ                                #xὃ ὄ ᷾ὅ 

 #©ὃ ὄ᷊ὅ                                  #¹ὃ ὄ ᷊ὅ 

/4 ĂÝĀú¬ù ¹½Āù ½¹ ćwăX , B , A Ĉù Ôêå øĊýv¹ὃ ᷊ ὢ ὄ ᷊ ὢ ¾ĉ¿ ¹½vĀù ¿v w£ ºþ¯ )Kºþ¤Æă ¢Å½¹ MwÞÖé 

A = B                 ὢṒ ὃ᷊ὄ                        !᷾8 ὄ᷾ὢ             ὢ ὃ ὢ ὄ 

 

 #äõv,                         #x-                                 #©.                                  #¹/ 

0+  ¾ñvὃ Ṗὄ K¢Åv ¢Å½¹ ā½vĀúă ¹½Āù ÷vºí IºÉwz 

 #äõvὃ Ṗὄ  #xὃṖὄ  #©ὃṖὄ  #¹ὄᴂ Ṗὃᴂ 

0,  ¾ñvὃ Ṗὄ  ¡½ĀÍ üĉv ½¹ IºÉwzὃ ᷾ ὄ᷊ὃ 5wz ¢Åv ¾zv¾z 

 #äõvA  #xB  #©A'  #¹M 

0-  ¾ñvB , A ĂÝĀú¬ù ÿ¹ ôÍw³ IºþÉwz øă ¿v vº« ćὃ ᷊ ὄᴂ K¢Åv ÷vºí 

 #äõvM  #x ɲ #©B'  #¹A 

0.  ôÍw³ὃ᷊ὄ ᷊ ὃ᷊ὄ K¢Åv ÷vºí 

 #äõvB  #xA  #© ɲ #¹ὃ ᷊ ὄ 



 

    ̸̿ 
 

0/  ĂzĂÆĊí Ăí ćv2 ā¾Ąù IÀù¾é ć0 ā¾Ąù ÿ ¹½¿ ć/  ¹vºÞ£ I¢Év¹ ½v¾é ûj ½¹ À{Å  ā¾Ąù/ ā¾Ąù IÀù¾é ć. ā¾Ąù ÿ ¹½¿ ć

, ā¾Ąùøĉ¹ÿÀåv À{Å ć)))))ûºùj ûÿ¾Ċz ówú¤³v ¡½ĀÍ üĉv ½¹ ) 

Ăúă #äõvā¾Ąù ćā¹v¹ ÈĉvÀåv v½ wă )øĉv                            ā¹v¹ Èăwí v½ Àù¾é ÿ ÈĉvÀåv v½ ¹½¿ #x  )øĉv 

ā¹v¹ ÈĉvÀåv v½ Àù¾é ÿ ¹½¿ ÿ Èăwí v½ À{Å #© )øĉv                  ā¹v¹ ÈĉvÀåv v½ Àù¾é ÿ Èăwí v½ ¹½¿ ÿ À{Å #¹ )øĉv 

00 Ĉù ¢Å½¹ ĂþĉÀñ ÷vºíKºÉwz 

 x¾Òù Ãw£ Ăí üĉv ówú¤³v #äõv-  x¾Òù Ãw£ Ăí ¢Åv üĉv ¿v ¾¤úí Iºĉw{ý.  )ºĉwĊz 

 )ºĉwĊz ¹¾å ¹ºÝ Ãw£ Ăí ¢Åv üĉv ¿v ¾¤ÊĊz IºĉwĊz ÿ½ ĂîÅ Ăí üĉv ówú¤³v #x 

 )ºĉwĊz ÿ½ ûwùÀúă ĂîÅ ÿ¹ Ăí ¢Åv üĉv ¿v ¾¤úí ºĉwĊz ÿ½ ĂîÅ ìĉ Ăí üĉv ówú¤³v #© 

¢æă Ãw£ ÿ¹ ÛĀú¬ù Ăí üĉv ówú¤³v #¹  Ãw£ ÿ¹ ÛĀú¬ù Ăí ¢Åv üĉv ¿v ¾¤ÊĊz I¹ĀÉ0  )¹ĀÉ 

01  ĂÆĊí ìĉ ½¹,/ā¾Ąùā¾Ąù ć¹vºÞ£ ÿ Àù¾é ćā¾Ąù ûºùj ówú¤³v )¹½v¹ ¹Ā«ÿ ¹½¿ ć ā¾Ąù û¹½ÿj ½¹ ½w{îĉ ½¹ ¹½¿ ć

//*+ Ĉùā¾Ąù ¹vºÞ£ )ºÉwzK¢Åv ½ºé Ă¯ ¹½¿ ćwă 

 #äõv2  #x4  #©,,  #¹,. 

02 ĂÆĊí ½¹ ćv,-  IÀù¾é |Ā£1  ÿ Ĉzj |Ā£1  ©½w· |Ā£ ìĉ ã¹wÎ£ Ăz )ºþ£ÿwæ¤ù ðý½ ¾Úý ¿v Ôêå Ăí øĉ½v¹ À{Å |Ā£

ĈùĈù ĂÆĊí ô·v¹ v½ ûj Èòý½ ûºĉ¹ ¿v ºÞz )øĊþíĈù ©½w· |Ā£ ìĉ ã¹wÎ£ Ăz ā½wzÿ¹ ÿ øĉ½v¼ñ ĂþĉÀñ ÷vºí )øĊþí

K¢Åv ¢Å½¹ 

 )ºþÉwz À{Å |Ā£ ÿ¹ ¾ă Ăí üĉv ówú¤³v 6 ºÉwz À{Å ć¾òĉ¹ ÿ ºÉwz Ĉzj |Ā£ ìĉ Ăí üĉv ówú¤³v #äõv 

ºþÉwz Àù¾é |Ā£ ÿ¹ ¾ă Ăí üĉv ówú¤³v #x>   )ºÉwz À{Å ć¾òĉ¹ ÿ ºÉwz Ĉzj |Ā£ ìĉ Ăí üĉv ówú¤³v 

 ºþÉwz Àù¾é |Ā£ ÿ¹ ¾ă Ăí üĉv ówú¤³v #©<  )ºÉwz À{Å ć¾òĉ¹ ÿ ºÉwz Ĉzj |Ā£ ìĉ Ăí üĉv ówú¤³v 

 )ºÉwz À{Å ć¾òĉ¹ ÿ ºÉwz Ĉzj |Ā£ ìĉ Ăí üĉv ówú¤³v 6 ºþÉwz Àù¾é |Ā£ ÿ¹ ¾ă Ăí üĉv ówú¤³v #¹ 

03  w£ ìĉ ÷wé½v ĈöÝ4  ćÿ½ v½4 ĂÆĊí ½¹ ÿ Ă¤ÉĀý ¡½wí Ĉù ćv Ä Å )¹¿vºýv/ Ĉù ©½w· ûj ¿v ¡½wíûj ÿ ºþí Ăz v½ wă

Ċz yĊ£¾£Ĉù ½v¾é øă ½wþí ûºùj ûÿ¾ ¹ºÝ Ăí ûj ówú¤³v )ºă¹/  ûwñ½vÀă ÿ ûwîĉ øé½ ãĒ¤·v Ăí ºĉwĊz ¢Å¹ Ăz Ĉúé½

 ûj/  #äõv K¢Åv ÷vºí ºÉwz                      #x                    #©                         #¹ 

04 ĂÝĀú¬ù I¾ĉ¿ ½v¹Āúý ½¹ ćwăὓ  ȟὓ ȟὓ ĂÝĀú¬ù yĊ£¾£ Ăzx¾Òù ć ćwă0 ĂÝĀú¬ù ÿx¾Òù ć ćwă2  ÿ

ĂÝĀú¬ùx¾Òù ć ćwă,. Ĉù ûwÊý v½ ¹ºÝ )ºþă¹,-2,-2 ĂÖêý ¿v ìĉ ÷vºí ćw« ½¹ v½ ½v¾é ºĉwz āºÉ Ì¸Êù ćwă

 K¹v¹ 

ĂþĉÀñāºÉ Ì¸Êù ôîÉ ćÿ½ wă )ºýv 

 



 

    ̸̀ 
 

1+  ¾ñvὃ ςὼ ȿὼ ɴ  ᴚ ȟψ ὼ  τ ÝĀú¬ù ćwăĀÒÝ ¿v ìĉ ¾ă ÿ ºÉwzĂ ćB I ĂÝĀú¬ù ćwăĀÒÝ ¾zv¾z-

 ćA ĂÝĀú¬ù IºþÉwz ćB K¢Åv ÷vºí 

 #äõv{ -21, -18, -15, é}          #x{21, 18, 15}       #©{21, 18, 15, é}         #¹{ -21, -18, -15} 

1, ĂÝĀú¬ù ¾òĉ¹ ¡½ĀÍ ćὼȿὼ ɴ ᴓȟὼ ςυ K¢Åv ÷vºí 

 #äõv{0, 1, 2, 3, 4}                                                         #x{ -4, -3, -2, é 4} 

 #©{0, 1, 2, 3, é , 24}                                                #¹ ὼȿὼ ɴ ᴓȟὼ Ѝςυ  

1- ĂÝĀú¬ù Èĉwúý ćὃ  ὼ ȿЍὼɴ ᴓ  ĂÝĀú¬ù ¿v ìĉ ÷vºí wz ćÿwÆùK¢Åv ¾ĉ¿ ćwă 

 #äõv{1, 2, 3, é}                                              #x{1, 4, 9 , ..} 

 #©ЍρȟЍςȟЍσȟȣ                                         ¹ #ЍρȟЍτȟЍωȟȣ
 

1. ĂÝĀú¬ù ćwÒÝv ćὃ ὼ ȿὼ ɴ  ᴓȟςὼ ρ  χ K¢Åv ÷vºí 

 #äõvA = { -2, -1, 0 , é}                                       #xA = {1, 2 , 3, é} 

 #©A = { -4 , -5 , é}                                           #¹A = {0 , 1 , 2, 3 , é} 

1/ ĂÝĀú¬ù ćA = {1, 2, 4, 8 , é , 128} 5wz ¢Åv ¾zv¾z ĈÑwĉ½ øĉĒÝ wz 

 #äõvὼ ȿπ ὼ ψ                                             #xς ȿὼ ɴ  ᴚ ρ ὼ χ 

 #©ς ȿ ρ ὼ χ                                        #¹ὼ ȿὼɴ ᴚȟρ ὼ χ 

10 ĂÝĀú¬ù ĈÑwĉ½ Èĉwúý ćA= { -1, 2, -3, 4, -5, 6, é} K¢Åv āºÉ Ă¤ÉĀý Ĉ¤Å½¹ Ăz ĂþĉÀñ ÷vºí ½¹ 

 #äõvὃ ρ ὲ ȿὲ ɴ ᴓ                                        #xὃ ρ  ȿὲ ɴ ᴓ 

 #©ὃ ὲ ȿὲ ɴ ᴓ                                                 #¹ὃ ρ ὲ ȿὲ ɴ ᴓ 

11 ĂÝĀú¬ù ĈÑwĉ½ Èĉwúý ć{ -1, -4, +9, +16, -25, -36, é} 5wz ¢Åv ¾zv¾z 

 #äõvρ ὼȿὼɴ ᴓ                                             #xὼ ȿὼ ɴ ᴓ 

©ρ ὼȿὼɴ ᴓ                                      #¹ρ ὼȿὼ ɴ ᴓ 



 

    ̷̹ 
 

12  ĈÑwĉ½ Èĉwúýὃ ȟ ȟ ȟȣ K¢Åv ÷vºí 

 #äõv ὥ ȟὦ ɴ ᴓ ȟ ὦ ὥ                                #x ὥ ȟὦ ɴ ᴓ ȟὥ ρ ὦ 

 #© ὥ ȟὦ ɴ ᴓ ςὥ ὦ                                    #¹ ὥ ȟὦ ɴ ᴓ ȟὥ ρ ὦ 

13 ĂÝĀú¬ù ćὄ   ὥȟὦ ɴ ȟᴚ ὥ σὦ ȟὦ π  K¢Åv ĂþĉÀñ ÷vºí 

 #äõv{é, -6, -3, é}            #x{é, -2, +2, é}           #©{3}            )¢ÆĊý Ĉåwí ĂöuÆù ¡wÝĒÕv #¹ 

14 ĂÝĀú¬ù ćὃ  ὼ ɴ ᴓ ȟυ ὼ υ K¹½v¹ ĀÒÝ ºþ¯ 

 #äõv0 ĀÒÝ  #x,, ĀÒÝ  #©,+ ĀÒÝ  #¹/ ĀÒÝ 

2+  ¾ñvA = {1, 2, 3, 4} ĂÝĀú¬ù ¡½ĀÍ üĉv ½¹ IºÉwz ćὄ
 
 ὼ ɴ ὃ K¹½v¹ ĀÒÝ ºþ¯ 

 #äõv.  #x-   #©,  #¹/ 

2, ĂÝĀú¬ù ¾ñv ćὃ ὼ ȿὼ   ȟὼ ɴ ᴚ ȟὯ ɴ ὒ ȟὒ ςȟρȟρȟςĂÝĀú¬ù I ćA K¹½v¹ ĀÒÝ ºþ¯ 

 #äõv,  #x-   #©.  #¹/ 

2- ĂÝĀú¬ù ĀÒÝ üĉ¾¤ñ½Àz ćὃ ὼȿὼ ɴ ᴓ 5wz ¢Åv ¾zv¾z 

 #äõv,                  #x,(                     #¹                          ï½Àz ½wĊÆz ĈÞĊ{Õ ¹ºÝ ìĉ #©-100
100

 

2. ï½ÀzĂÝĀú¬ù ĀÒÝ üĉ¾£ ć! ὼ ρ ρ ȿὼ ɴ ᴓ K¢Åv ÷vºí 

 #äõv, ¾æÍ #x  #©1. Ì¸Êùwý #¹ 

2/ ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ºþ¯ ½¹ ć0 ĂÝĀú¬ù ¿v ćĀÒÝ ćA= {1 , 2, 3, é, 10} ćĀÒÝ ÿ¹ ®Ċă ÛĀú¬ù I,, ĈúýK¹ĀÉ 

 #äõv3  #x,1  #©.-  #¹1/ 

20 ĂÝĀú¬ù ¿v ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ºþ¯ ½¹ ć{1, 2, 3, é, 20} ¾¨ívº³ I4 K¹½v¹ ¹Ā«ÿ ¹¾å ¹ºÝ 

 #äõv2
10  #x2

11  #©2
20

-2
9  #¹2

20
- 2

10 

21 ĂÝĀú¬ù ¿v ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ºþ¯ ½¹ ćA= {1, 2, 3,é, 10} ï½Àz ÛĀú¬ù Iì¯Āí ÿ üĉ¾£ ¾zv¾z ĀÒÝ üĉ¾£,, Ĉù-

KºÉwz  #äõv.-+                   #x.-3                        #©./,             #¹.0-                     #Lă.1/ 

22  ¾ĉ¿ ºþ¯ ½¹ĂÝĀú¬ù ¿v ĂÝĀú¬ù ćA= {1, 2, 3, é, 20} Ĉù ©ÿ¿ ć¹ºÝ IwăĀÒÝ ÛĀú¬ù IK¹ĀÉ 

 #äõv2
19  #x2

18  #©2
9  #¹2

8 



 

    ̸̹ 
 

23 ĂÝĀú¬ù ¿v ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ºþ¯øí ĈÞĊ{Õ ¹vºÝv ć ¿v ¾£-,Kºþ¤Æă ĀÒÝ ©ÿ¿ ¹vºÞ£ ćv½v¹ I 

 #äõv2
9  #x2

10  #©2
19  #¹2

20 

24 ĂÝĀú¬ù ¿v ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ºþ¯ ćA= {1, 2, 3, é, 20} K¢Åv ¹¾å ¹ºÝ ìĉ ôévº³ ćv½v¹ 

 #äõv2
19  #x2

10  #©2
20

- 2
10  #¹2

20
-2

9 

3+ ĂÝĀú¬ù ¿v ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ºþ¯ ½¹ ć{1, 2, 3, é, 10}ì¯Āí I IĀÒÝ üĉ¾£- ï½Àz ÿ IĀÒÝ üĉ¾£3 K¢Åv 

 #äõv3  #x,1  #©.-  #¹1/ 

3, ĂÝĀú¬ù ćA = {1 , 2, 3, é, 10} ï½Àz ãĒ¤·v Ăí ¹½v¹ ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ºþ¯ì¯Āí ÿ üĉ¾£ ûj ĀÒÝ üĉ¾£0 K¢Åv 

 #äõv3+  #x1/  #©.-  #¹3 

3- ĂÝĀú¬ù ¿v ćA= {1, 11, 111, 1111, é}  üĉv ¢Åv ôùwí Üz¾ù ÈĉwăĀÒÝ wĉ ĀÒÝ Ăí øĊ¤ÉĀý ćv ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿

 ¿v ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿AK¢Åv ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ºþ¯ ćv½v¹ I 

 #äõv-  #x/  #©3  )¹¾í üĊĊÞ£ ûvĀ£ Ĉúý #¹ 

3. ĂÝĀú¬ù ćwăĀÒÝ Ăz ¾ñv ćA ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ¹vºÞ£ Ăz I¹ĀÉ ĂåwÑv ĀÒÝ ĂÅ ûj ćwă//3 Ĉù ĂåwÑv ĂÝĀú¬ù ¹vºÞ£ )¹ĀÉ

ĂÝĀú¬ù ćwăĀÒÝ ćA K¢Åv ÷vºí 

 #äõv0  #x-  #©.  #¹1 

3/  ¾ñvὃ ὼ ȿ ὼ   ȟὲ ɴ ᴓ ĂÝĀú¬ù IºÉwz ć᷾ ὃ K¢Åv ÷vºí 

 #äõvᴓ  #xὼȿπ ὼ ρ  #©ὼȿπ ὼ ς            #¹ὼȿπ ὼ ς 

30 D, C, B , A ĂÝĀú¬ùĈù çÿºÍ ¾ĉ¿ Ôzvÿ½ ½¹ Ăí ºþ¤Æă Ĉĉwă 5ºþþí 

ὃ᷊ὅ ὄ᷊ὅ᷾Ὀς                                ὃ᷾ὅ ὄ ᷾ ὅ   ρ 

K¢Åv ¢Å½¹ MwùÿÀõ ĂþĉÀñ ÷vºí ¡½ĀÍ üĉv ½¹ 

 #äõvὈ  ɲ             #xC= D            #©ὃ Ṗὄ               #¹ὃ ὄ᷾Ὀ              #LăὈ ὃ ᷊ ὄ 

31 C , B , A Ĉù ÿ ºþ¤Æă ĂÝĀú¬ù ĂÅ øĊýv¹ ćwÒÝv ¹vºÞ£C-B , C-A, B-C, A-B  ¾zv¾z yĊ£¾£ Ăz. I- I- I/  ÿ0 

ĂÝĀú¬ù ćwăĀÒÝ ¹vºÞ£ )¢Åv ćA- C K¢Åv w£ ºþ¯ 

  #äõv+                      #x,                                    #©-                      #¹.                          #Lă/ 

32  ¾ñvAn, é, A3, A2, A1 ĂÝĀú¬ùĂÝĀú¬ù ÿ ºþÉwz āvĀ¸õ¹ ćwă ćwăBn ¡½ĀÍ Ăz v½ 

 ὄ  
ὃȡὲ ρ ¾ñv 

ὃ ᷾  ὃȡὲ ς ¾ñv 
 K¢Åv ¢Å½¹ ¾ĉ¿ ¡½w{Ý ÷vºí ¡½ĀÍ üĉv ½¹ IøĊþí äĉ¾Þ£ 

 ¾ñv #äõvά ὲ  āwòýj IºÉwzὄ ᷊ ὄ  ɲ  #x                     )¢Åv᷾ ὃ  ᷾ ὄ    )¢Åv 

 #©ὃ  ᷊ ὃ ᷾ὄ  ὃ                                                 )¢Åv āºÉ ¾í» ¹½Āù ĂÅ ¾ă #¹ 



 

    ̹̹ 
 

33 C , B , A ĂÝĀú¬ù ĂÅĂÝĀú¬ù ÿ¹ ôÑwê£ ĂÝĀú¬ù ¾ă IºÞz Ăz ÷ÿ¹ ¾ÖÅ ¿v ÿ ºþ¤Æă āvĀ¸õ¹ ć Ç¹Ā· ¾Å ćđwz ć

 )#¢Åv½ ¢úÅ ćwĄþù }¯ ¢úÅ$ ¢Åv 

 MĒ¨ùD = A- B K¢Åv ¢Å½¹ Mwú¤³ ĂþĉÀñ ÷vºí ) 

 #äõvὊṖὅ            #xὄ ṖὊ          #©ὊṖ ὃ᷊ὅ      #¹ὃ᷊ὅ ṖὊ         #LăὈ᷊ὅ ṖὊ 

34  ¹vºÝv üĊz ¿v,  w£44Ĉù xw¸¤ýv Ĉå¹wÎ£ ¹ºÝ ìĉ ówĉ½ øé½ ìĉ MwêĊé¹ ¹ºÝ üĉv Ăí üĉv ówú¤³v )øĊþí.  IºÉwz Ă¤Év¹

K¢Åv ½ºê¯ 

 #äõv                              #x                        #©                 #¹                #Lă 

4+ ĂùĀ³ ½¹Ăz ã¾Îù ©ÿv ¡wÝwÅ ½¹ ¾ĄÉ ć½ĀÕ  ¾ă ÔÅĀ¤ù2 Ĉù ÜÖé ćÁ¾ýv Ü{þù ½w{îĉ ¿ÿ½ Ăz ûj ¿v ¾Ċá Ĉýwù¿ ½¹ )¹ĀÉ

 ¾ă ÔÅĀ¤ù ½ĀÕ,2 Ĉù ÜÖé ¿ÿ½Ĉù ÜÖé ûj ¾Ċá øă ÿ ã¾Îù ©ÿv ûwù¿ ½¹ øă ćÁ¾ýv Ü{þù wă¿ÿ½ ĈÒÞz )¹ĀÉ )¹¹¾ñ

 üĊz ã¾Îù ©ÿv ¡wÝwÅ1  w£4  ÿ ²{Í0  w£4  )¢Åv ¾ÎÝ ÜÖé Ëw· ¿ÿ½ ìĉ ½¹ ĂêÖþù üĉv ćÁ¾ýv Ü{þù Ăí ûj ówú¤³v

K¢Åv ½ºê¯ I¹ĀÊý 

 #äõv                              #x                        #©                 #¹                #Lă 

4,  ĂÆĊ{í ówÅ ìĉ ¾ñv.11  Ăí ûj ówú¤³v IºÉwz Ă¤Év¹ ¿ÿ½0.  w£K¢Åv ½ºê¯ IºÉwz Ă¤Év¹ Ă{þÊîĉ 

 #äõv                              #x                        #©                         #¹                

4- ĈÉwí ¿v ûj äí Ăí øĉ½v¹ Ĉéw£v ôùwÉ çw£v óĀÕ )¢Åv āºÉ āºĊÉĀ~ ôîÉ Üz¾ù ćwă3  ôùwÉ Ï¾Ý ÿ0  )¢Åv ĈÉwí

 ¾ñvĈÉwí ¿v ĈîĉĂz v½ wăā½wþí wĉ ªþí ĈÉwí IĈÉwí üĉv Ăí ûj ówú¤³v IøĊþí xw¸¤ýv Ĉå¹wÎ£ ½ĀÕ IºÉwz çw£v ćwă

K¢Åv ½ºê¯ 

 #äõv                              #x                        #©                 #¹                #Lă 

4.  ¾ñv" ὼ ȿὼ τὲ ρȟὲ ɴ ὃ ȟὃ πȟρȟςȟȣȟσπ  ÿὄ Ṗὃ āwòýj IB K¹½v¹ ĀÒÝ ºþ¯ 

 #äõv1  #x2  #©-4  #¹.+ 

4/ ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ¹vºÞ£ĂÝĀú¬ù ćwă ćB = {{a},b} ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ¹vºÞ£ ¾zv¾z ºþ¯ĂÝĀú¬ù ćwăć A = {{b, {b}}} 

ĈùKºÉwz 

 #äõv/  #x.  #©-  #¹, 

 



 

    ̹̺ 
 

40 ĂÝĀú¬ù ćὼ ȿὼ ɴ ᴓ ȟὼ ρὼ ὼ ρ ὼ ς π K¹½v¹ ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ºþ¯ 

 #äõv,1  #x3  #©/  #¹- 

41 ĂÝĀú¬ù ć{a, b, {a} , {b}}  ĀÒÝ ôùwÉ ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ºþ¯ ćv½v¹a ĈùKºÉwz 

 #äõv/  #x3  #©,+  #¹,- 

42 ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ¹vºÞ£ ĂÝĀú¬ù ìĉ ćĀÒÝ ¹¾å ćwă4 K¢Åv ÷vºí IćĀÒÝ 

 #äõv.,+  #x-/1  #©-01  #¹-,+ 

43  ½¹a ,{(2x-5) , (25-3x)} = {a} K¢Åv ½ºê¯ 

 #äõv  #x2  #©  #¹1 

99  ¾ñvA ĂÝĀú¬ù ÿ Ĉúé½ ÿ¹ ĈÞĊ{Õ ¹vºÝv ćὄ ὼ ȿὼ σὯ ȟὯ ɴ ὃ ĂÝĀú¬ù āwòýj ćὃ ᷊ ὄ K¹½v¹ ĀÒÝ ºþ¯ 

 #äõv-,  #x--  #©-.  #¹-/ 

,++ ¾ñv B = {{ 1}, 2} , A = { 1, {2}} ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ¹vºÞ£ IºÉwz ćwăὃ ᷊ ὄ K¢Åv ÷vºí 

 #äõv-  #x,  #©/  #¹,1 

,+, ĂÝĀú¬ù ¾ĉ¿ ÿ¹ ¾ă ëv¾¤Év ć. ĂÝĀú¬ù āvĀ¸õ¹ ćĀÒÝ ćA = {a , b , c, d}  ćv½v¹<ĀÒÝ ºþ¯ ;K¢Åv 

 #äõv-  #x.  #©, ¾æÍ #¹ 

,+-  ¾ñvὃ᷾ὄ Ṗᶮ K¢Åv ¢Å½¹ ÷vºí IºÉwz 

 #äõvὃ  ɲwĉ  ὄ ᶮ           #xὃ  ɲwĉ ὄ ᶮ           #©ὃ ȟɲὄ ᶮ             #¹ὃ  ɲȟὄ  ɲ 

,+.  ¾ñvC , B , A Ăz ºþÉwz ĂÝĀú¬ù ĂÅ ć½ĀÕὃ Ṗὄ Ṗὅ  āwòýj IºÉwzὃ᷊ὄ ᷾ὅ ᷊ ὃ᷾ὄ K¢Åv ÷vºí 

 #äõvὃ ᷊ ὄ                       #xὃ ᷾ ὄ                            #©B                                   #¹C 

,+/  ĂÝĀú¬ù ÿ¹ Ûwú¤«vB , A I-+ ĂÝĀú¬ù Ăz )¹½v¹ ĀÒÝ ćA I3 ûj ëv¾¤Év Ăz )øĉ¹¾í ĂåwÑv ºĉº« ĀÒÝ wă1  ĂåwÑv ĀÒÝ

ĂÝĀú¬ù Ûwú¤«v )ºÉ ćB ĂÝĀú¬ù ÿ ºĉº« ćA K¹½v¹ ĀÒÝ ºþ¯ 

 #äõv--  #x-0  #©-1  #¹-3 



 

    ̹͈ 
 

,+0  I¾ĄÉ ìĉ ½¹.0 ÷¹¾ù "Ăùwý¿ÿ½ ćA  ÿ/0Ăùwý¿ÿ½ ÷¹¾ù " ćB  ÿ,+Ĉù ĂÞõwÖù v½ Ăùwý¿ÿ½ ÿ¹ ¾ă ÷¹¾ù " ìĉ ¾ñv )ºþþí

Ăùwý¿ÿ½ ÿ¹ ½¹ ĈĄñj ìĉ Ić½w¬£ ¢í¾É ćB , A  ¢Åv üîúù ¾ĄÉ üĉv ¢ĊÞú« ôí ¿v ºÍ½¹ ºþ¯ ¾¨ívº³ Iºþí |w¯

KºþþĊ{z v½ ĈĄñj üĉv 

 #äõv1+"  #x2+"  #©3+"  #¹4+" 

,+1 ĂÝĀú¬ù ÿ¹ ćv¾z ćB = {2, 3, 4} , A = {1, 2, 3}  ôÍw³ I(A-B) ï (B-A) K¢Åv ÷vºí 

 #äõv{4}  #x{1}  #©ᶮ  #¹{2 , 3} 

,+2 ¾ñv B ï A = {2} , A- B = {1} ĂÝĀú¬ù IºÉwz ćὃ᷾ὄ ὃ᷊ὄ K¹½v¹ ĀÒÝ ºþ¯ 

 #äõv,  #x- ¾æÍ #©  #¹/ 

,+3 B = { 2, 4, 5 , 6}  , A = {2, 3, 6, 7 , 8}  ĂÝĀú¬ù IºþÉwzὃ᷾ὄ ὃ ὃ᷊ὄ K¹½v¹ ĀÒÝ ºþ¯ 

 #äõv-  #x.  #©/  #¹0 

,+4  ¾ñvB , A ĂÝĀú¬ù ÿ¹ ÿ ĈĄ£ ¾Ċá ćA- B = A  āwòýj IºÉwzB ï A K¢Åv ĂÝĀú¬ù ÷vºí 

 #äõvA  #xB  #©ὃ ᷾ ὄ  #¹ὃ᷊ὄ 

,,+  ¾ñvὃ Ṗὄ ĂÝĀú¬ù ôÍw³ IºÉwz ćὃ ὄ ᷊ ὃ ὅ K¢Åv ÷vºí 

 #äõvC  #xA  #©B  #¹ ɲ

,,,  ¾ñvὃ  ὼ ȿὼ ɴ ᴓ ȟπ ὼ   ûj ½¹ Ăí ºÉwzὲ ɴ ᴓ K¢Åv ¢Å½¹ ĂþĉÀñ ÷vºí I¢Åv 

 #äõv᷾ ὃ  ὃ                                           #xὲ ὃ  ὃ  

 #©ὲ ὃ π                                                )¢Åv ¢Å½¹ ¹½Āù ĂÅ ¾ă #¹ 

,,- K¢Åv ¢Å½¹ MwùvÀõv ĂþĉÀñ ÷vºí 

 ć ĂÝĀú¬ù ¾ñv #äõvA  ć ĂÝĀú¬ù āwñ ûj IºÉwz ûwĉw~ Ĉzὃ ᷊ ὄ  )¢Åv ûwĉw~ Ĉz 

 ć ĂÝĀú¬ù ¾ñv #xA  IºÉwz ûwĉw~ wzὃ ᷾ ὄ  )¢Åv ûwĉw~ wz 

 ć ĂÝĀú¬ù ¾ñv #©ὃ ᷾ ὄ  āwñ ûj IºÉwz ûwĉw~ Ĉzὃ ᷊ ὄ  )¢Åv ûwĉw~ Ĉz 

 ¾ñv #¹A  āwñ ûj IºÉwz ûwĉw~ wzὃ ᷊ ὄ  )¢Åv ûwĉw~ wz 



 

    ̹͉ 
 

,,.  ¡wæö¸£ ĈÅ½¾z ½¹.+++  I¹wĉ¿ ¢Ý¾Å ¢öÝ Ăz āºþýv½,3  µ½ Mwăw{¤Év Iÿ½¹Ā· ëĒ~ ûºývĀ· ½¹ ½Āùwù ºĉ¹ ćwÖ· wz ¹½Āù

āºþýv½ ¾ñv )¢Åv ā¹v¹ ĈþÞĉ K¢Åv ĈÞévÿ ćÿ [äö¸£ ówú¤³v ÷vºí wz I¹ĀÉ Ăúĉ¾« ¹wĉ¿ ¢Ý¾Å ¢öÝ Ăz ćv āw{¤Év ÄĊö~ ½Āùwù

K¢Åv ā¹¾îý ëĒ~ ûºývĀ· ½¹ 

 #äõv43/*+  #x433*+  #©44-*+  #¹44/*+ 
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÷ÿ¹ ôÎå 

$ wĉĀñ ¹vºÝv ā½wz½¹ Ĉ£wîý# 
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       ºÉwz ²Ċ´Í ¹ºÝ ûj ©¾¸ù ÿ ¡½ĀÍ Ăí ¹v¹ Èĉwúý ¾Æí ìĉ ¡½ĀÍ Ăz v½ ûj ûvĀ¤z Ăí ¢Åv ć¹ºÝ wĉĀñ ¹ºÝ ©¾¸ù ÿ

Ĉù ĈÑwĉ½ ¹wúý wz v½ wĉĀñ ¹vºÝv ĂÝĀú¬ù )ºÉwz ¾æÍ äõw¸ù ÀĊý ûj )¹v¹ Èĉwúý ¾ĉ¿ ¡½ĀÍ Ăz ûvĀ£ 

ὗ
ὥ

ὦ
ȡὥȟὦɴ ᴚȟὦ π 

Ĉù v½ wĉĀñ ¹ºÝ ¾ă Ăí ºĊþí ¢é¹ wĉĀñ ¹ºÝ ć¾Æí ¾ă wùv ¹v¹ Èĉwúý đwz ½¹ āºÉ Ă¤æñ ¡wĊÍĀÎ· wz ¾Æí ìĉ ¡½ĀÍ Ăz ûvĀ£

 MĒ¨ù )¢ÆĊýЍ Ĉúý ²Ċ´Í ¹ºÝ ìĉ ¾Æí üĉv ¡½ĀÍ v¾ĉ¿ ¢ÆĊý wĉĀñ )ºÉwz 

 ĂÝĀú¬ù äĉ¾Þ£ Ăz Ă«Ā£ wzQ Ĉù 5Ăí ¢å¾ñ Ă¬Ċ¤ý ûvĀ£ 

ᴓṖ ṖᴚṖὗ 

wĉĀñ ¹vºÝv ć¾Æí Èĉwúý ½¹ ¾ñvI  Ăz ¾ÆíĂýĀñ÷ĀÆêù ćv½v¹ ¾Æí ©¾¸ù ÿ ¡½ĀÍ ¹vºÝv Ăí ºÉwz ćvĂz ºÉw{ý Ĉí¾¤Êù ĂĊöÝ 

üĉv ôĉĀ´£ ¾ÆíĈýºÊý ā¹wÅ wĉ ÿ ¾ĉ¼~wý ĈùºþĉĀñ) 

 Ăzów¨ù ½ĀÕ 

      ôĉĀ´£ ¾Æí ìĉ ¹ºÝ ¾z ÿ¹ ¾ă ûj ©¾¸ù ÿ ¡½ĀÍ v¾ĉ¿ ¢Åv ¾ĉ¼~- ºþ¤Æă ¢úÆé ôzwé)  ÿ ¡½ĀÍ ¾òĉ¹ ¡½w{Ý Ăz

÷ĀÆêù ©¾¸ù ë¾¤Êù ĂĊöÝ ¾Æí wùv ºý½v¹ ôĉĀ´£¢Åv ¾ĉ¼~wý)  ĈþÞĉ ¾Æí ©¾¸ù ÿ ¡½ĀÍ v¾ĉ¿-  ÿ. ÷ĀÆêù ®Ċă ĂĊöÝ

 Èĉwúý ½¹ )ºý½vºý Ĉí¾¤Êùñ ¹ºÝ ć¾ÆíĊþí øĊÆê£ ©¾¸ù ¾z v½ ¡½ĀÍ ¾ñv wĉĀĈù wĉĀñ ¹ºÝ ć½wÊÝv Èĉwúý Ăz øøĊÅ½)  Ä~

 MĒ¨ù  ÿ0*+ ¢Åv wĉĀñ ¹ºÝ ìĉ Èĉwúý ÿ¹ ¾ăI  )¹ºÝ ć½wÊÝv ¡½ĀÍ Ĉîĉ ÿ ¹ºÝ ć¾Æí ¡½ĀÍ Ĉîĉ 

Ĉù çwæ£v ¢õw³ ĂÅ wĉĀñ ¹ºÝ ć½wÊÝv Èĉwúý ½¹º¤åv5  

 %~ āºùj ¢Åºz ¹ºÝ ć½wÊÝv ¢úÆé 5óÿv ¢õw³ûwĉw¢Åv ¾ĉ¼~)  ºþýwùς ςȾπυ  ĈþÞĉ ć½wÊÝv ¹ºÝ üĉv Ăz Ăí

+0*- Ĉù ĈêĊê´£ wĉ ÷Ā¤¸ù ć½wÊÝv ¹ºÝ )øĊĉĀñ 

 %Ĉù ½v¾î£ xÿwþ¤ù ¡½ĀÍ Ăz āºùj ¢Åºz ¹ºÝ ć½wÊÝv ¢úÆé 5÷ÿ¹ ¢õw³¹ĀÉ)  ºþýwù ρ ρȾσφσφσφȣ  Ăí

 ûj ć½wÊÝv ¢úÆé ½¹.1 ¢Åv āºÉ ½v¾î£ Ĉăwþ¤ùwý ¡½ĀÍ Ăz)  ¹wúý wz ĂÍĒ· ¡½ĀÍ Ăz v½ ¹ºÝ üĉvρȾσφ Ĉù Èĉwúý )øĊă¹

 ć½wÊÝv ¹ºÝ ĂzρȾσφ  )ºþĉĀñ ā¹wÅ xÿwþ¤ù ć½wÊÝv ¹ºÝ 



 

    ̹̿ 
 

 % ½v¾î£ øé½ ºþ¯ wĉ ìĉ Ä Å ÿ āºýĀÉ ½v¾î£ ¾Ċá øé½ ºþ¯ wĉ ìĉ ćv½v¹ ÿ vº¤zv āºùj ¢Åºz ¹ºÝ ć½wÊÝv ¢úÆé 5÷ĀÅ ¢õw³

Ĉù āºýĀÉºÉwz)  5ºþýwù 

σ

ρτ
  πȾςρτςψυχρτςψυχρτςψυχȣ  πȾςρτςψυχ 

 ów¨ù üĉv ½¹ Ăí-  ÿ ć½v¾î£¾Ċá øé½,/-302 Ĉù ć½v¾î£ ÷wé½v øă ć½wÊÝv ¹ºÝ Ăz )ºþÉwzπȾςρτςψυχ  ć½wÊÝv ¹ºÝ

 )ºþĉĀñ yí¾ù xÿwþ¤ù 

     ôĉĀ´£ ¾Æí ©¾¸ù ĂĉÀ¬£ ½¹ ¾ñv Ăí ºĊþí ¢é¹ ¾ĉ¼~wý  ôùvĀÝ Ôêå-  wĉ0  ¢õw³ Ăz ¾Æí üĉv ć½wÊÝv ¡½ĀÍ ºýĀÉ ¾ăwÙ

©¾¸ù ĂĉÀ¬£ ½¹ ¾ñv ÿ ÷Ā¤¸ù ĈþÞĉ óÿvI  ¿v ¾Ċá Ăz ¹vºÝv-  ÿ0 ºýĀÉ ¾ăwÙ)  ĈþÞĉ ÷ÿ¹ ¢õw³ Ăz ¾Æí üĉv ć½wÊÝv ¡½ĀÍ

 ôùvĀÝ øă ©¾¸ù ĂĉÀ¬£ ½¹ ¾ñv ÿ ā¹wÅ xÿwþ¤ù-  wĉ0  ¾Ċá ôùvĀÝ øă ÿ-  ÿ0 ºýĀÉ ¾ăwÙ) ć½wÊÝv ¡½ĀÍ Ăz  Ăz ¾Æí üĉv

Ĉù ¾ăwÙ yí¾ù xÿwþ¤ù ĈþÞĉ ÷ĀÅ ¢õw³ )ºýĀÉ 

Ĉù ôúÝ ¾ĉ¿ ¡½ĀÍ Ăz øĊÅ¾z ûj ć¾Æí ¹wúý Ăz øĊăvĀ¸z ÿ ºÉwz ¢Å¹ ½¹ wĉĀñ ¹vºÝv ć½wÊÝv ¡½ĀÍ ¾ñv ów³øĊþí5  

 %ù ć½wÊÝv ¡½ĀÍ Ăz wĉĀñ ¹ºÝ ¾ñv 5óÿv ¢õw³¤̧Āù ¿v Ä~ ¹vºÝv ûj ¡½ĀÍ Ăí ¢Åv ć¾Æí ¾zv¾z ûj ¾Æí ÷¾å )ºÉwz ÷ ÿ ÀĊú

 ûj ©¾¸ù10
n  ûj ½¹ Ăín ¢Åv ÀĊúù ¿v Ä~ ÷wé½v ¹vºÞ£) 5ºþýwù 

ςȾπυ ς 
πυ

ρπ
ς 
υ

ρππ
 
ςπυ

ρππ
 

 % ½¹ Ăí ¢Åv ć¾Æí ¡½ĀÍ Ăz ûj ć¾Æí ÷¾å ¢õw³ üĉv ½¹ ºÉwz ā¹wÅ xÿwþ¤ù ć½wÊÝv ¡½ĀÍ Ăz wĉĀñ ¹ºÝ ¾ñv 5÷ÿ¹ ¢õw³

 Ăz ûj ©¾¸ù ½¹ ÿ #āºýĀÉ ½v¾î£ ÷wé½v$ xÿwþ£ ā½ÿ¹ ìĉ ûj ¡½ĀÍ ¹ºÝ āºýĀÉ ½v¾î£ ÷wé½v ¹vºÞ£4 Ĉù ½v¾éøĊă¹)  ºþýwù

ρȾσφ ρ ρ 

 % ¡½ĀÍ ½¹ Ăí ¢Åv ć¾Æí ¡½ĀÍ Ăz ûj ć¾Æí ÷¾å ¢õw³ üĉv ½¹ ºÉwz yí¾ù ć½wÊÝv ¡½ĀÍ Ăz wĉĀñ ¹ºÝ ¾ñv 5÷ĀÅ ¢õw³

 ìĉ ûj ā½ÿ¹ ½¹ ÿ Ă¤ÉĀý v½ ć½v¾î£ ¾Ċá ÷wé½v ā½ÿ¹ ìĉ ćwĄþù ć½v¾î£ ÿ ć½v¾î£ ¾Ċá ¹vºÝv ć½v¾î£ ÷wé½v ¹vºÞ£ Ăz ûj ©¾¸ù4 

Ĉù ½v¾é ¾æÍ ć½v¾î£ ¾Ċá ÷wé½v ¹vºÞ£ Ăz ÿøă¹)  5ºþýwù 

πȾςρτςψυχ 
ςρτςψυχς

ωωωωωωπ
 
ςρτςψυυ

ωωωωωωπ
 
χρτςψυσ

χρτςψυρτ
 
σ

τ
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     ¹ºÝ ćw« Ăz ûj ©¾¸ù ÿ ¡½ĀÍ ½¹ Ăí ¢Åv ć¾Æí yí¾ù ¾ÆíI ¹¾Ċñ ½v¾é ¾Æí ìĉ)  ¾Æí ôĉº{£ ćv¾z ¢õw³ üĉv ½¹

Ĉù ā¹wæ¤Åv ©¾¸ù ìĉ¹Àý ½¹ ìĉ¹Àý ÿ ¡½ĀÍ ½ÿ¹ ½¹ ½ÿ¹ ûĀýwé ¿v ā¹wÅ ¾Æí Ăz yí¾ù )øĊþí 

Ăzów¨ù ½ĀÕ 

ὥ
ὦ
ὧ
Ὠ

 
ὥ Ὠ

ὦ ὧ
                    

χ
τ
υ
σ

 
χ σ

τ υ
 
ςρ

ςπ
 

 ¢é¹Ĉù v½ ¾Æí ćĀö« Ĉæþù ¢ùĒÝ Ăí ºĊþí ÿ ¡½ĀÍ ¹vºÝv ¿v ÷vºí ¾ă ćv¾z ûvĀ£ÄîÞõwz ÿ ¢å¾ñ ¾Úý ½¹ ©¾¸ù) 

 Ăz ów¨ù ½ĀÕ 

σ

υ
 
σ

υ
 
σ

υ
 

 ¾ñva v¾zì¯Āí ć¾Æí ¾zºÉwz º³vÿ ¿v ¾£ 

 ĈþÞĉ 0 < a < 1  

āwòýj 

ὥ  ὥ  ὥ Ễ 

 ¾ñv ÿa ºÉwz ìĉ ćwĄþù ÿ ¾æÍ üĊz ć¾Æí ¾zv¾z 

  ĈþÞĉ-1 < a < 0  

āwòýj 

ὥ  ὥ  ὥ Ễ 

ὥ  ὥ ὥ Ễ 

ûvĀ£ û¹Āz ¹¾å ÿ ©ÿ¿ Ăz )ºĊþí ¢é¹ wă 

     ï½Àz ûj ÃĀîÞù ºÉwz ìĉ ÿ ¾æÍ üĊz ć¾Æí ¾ñv¢Åv º³vÿ ¿v ¾£) 
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 Ăzów¨ù ½ĀÕ 

      ÃĀîÞù  ¾zv¾z Ĉùï½Àz Ăí ¹ĀÉï½Àz ć¾Æí ¾ñv ÿ ¢Åv º³vÿ ¿v ¾£¢Åv ìĉ ÿ ¾æÍ üĊz ûj ÃĀîÞù ºÉwz º³vÿ ¿v ¾£) 

Ăzów¨ù ½ĀÕ  

      ÃĀîÞù  ¾zv¾z  ¢Åvì¯Āí Ăí ¿v ¾£Ĉù º³vÿyöÖù )ºÉwz  5¢Åv ûwĊz ôzwé ¾ĉ¿ ¡½ĀÍ Ăz ĈÑwĉ½ ¹wúý wz çĀå 

π  
ὥ

ὦ
ρ ᵾ 

ὦ

ὥ
 ρ 

 )¢Åv Ăå¾Õ ÿ¹ Ó¾É Ăí ºĊþí ¢é¹ 

 ¾ñv   ÿὥȟὦ π           āwòýj            

Ăzów¨ù ½ĀÕ 

                 Ä~                     ᵺ 

Ĉù çĀå ĂÖzv½ ¿v5Ăí ¢å¾ñ Ă¬Ċ¤ý ûvĀ£ 

ὥ

ὦ
 
ὧ

Ὠ
 
ὥ ὧ

ὦ Ὠ
 

 yĊ£¾£ üĊúă Ăz ÿ 

ὥ

ὦ
 
ὧ

Ὠ
 
Ὡ

Ὢ
Ễ  

ὥ ὧ Ὡ Ễ

ὦ Ὠ Ὢ Ễ
 

Ăz ów¨ù ½ĀÕ 

ρ

ς
 
ς

τ
 
τ

ψ
 
ρ ς

ς τ
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ºĊþí Ă«Ā£ ¾ĉ¿ ów¨ù Ăz5  

      ¾ñvc , b , a  ÿ ºþÉwz ĈÞĊ{Õ ¹ºÝ ĂÅa<b  ¿v Mwú¤³ ¾Æí ÷vºí ºÉwz ï½Àz¢Åv ¾£K  

 #äõv                  #x                       #©                  #¹ 

 ûĀ¯ Ăí ºĊþí ¢é¹ vº¤zva < b  Ä~π  ρ  ¾Æí üĉv ©¾¸ù ÿ ¡½ĀÍ Ăz ¾ñv ów³ )¢Åvì¯Āí ½vºêù º³vÿ ¿v ¾£

 ¢zw§c  ĈþÞĉ ôÍw³ ¾Æí øĊþí ĂåwÑv v½ ìĉ ĂzI  ¾Æí ¿v ìĉ¹ÀýĈù ¾£ Ä~ ¹ĀÉ   

 ĂþĉÀñ ²Ċ´Í xvĀ« üĉv¾zwþz$x#  )¢Åv 

     ûj ûvĀ¤ý Ăí ºþ¤Æă ć¹vºÝv #wĉĀñ¾Ċá wĉ øÍv$ ðþñ ¹vºÝv ¹vºÝv ûj ©¾¸ù ÿ ¡½ĀÍ Ăí ¢ÉĀý ć¾Æí ¡½ĀÍ Ăz v½ wă

 ¹wúý wz v½ wĉĀñ ¹vºÝv )ºþÉwz ²Ċ´ÍQ'  wĉQ
c Ĉù Èĉwúý ĈêĊê³ ¹vºÝv ðþñ ¹vºÝv ÿ wĉĀñ ¹vºÝv ĂÝĀú¬ù Ûwú¤«v Ăz )øĊă¹

 ¹wúý wz v½ ûj ÿ ºþĉĀñᴙ Ĉù Èĉwúýºþă¹)  Ä~ 

ὗ ᷾ ὗ  ᴙ 

ὗ ᷊ ὗ  ɲ 

ᴙ ὗ ὗᴂ 

ᴙ ὗ ὗ 

ć½wÊÝv Èĉwúý ½¹  øé½ Ĉăwþ¤ùwý üĉv Ăí #÷Ā¤¸ù ¾Ċá$ ¢Åv øé½ Ĉăwþ¤ùwý ¹vºÞ£ ćv½v¹ I¹ºÝ ć½wÊÝv ¢úÆé Iðþñ ¹vºÝv

z ½v¾î£$ xÿwþ£ ćv½v¹Ĉúý #Ëw· ÷¾å ĂºÉwz) 

 Ăz ów¨ù ½ĀÕ 

))))))) ,-,--,---,----,*/ 

 Ĉzÿwþ£ ÀĊý ć½wÊÝv ¢úÆé ½¹ ÿ ¢Åv Ĉăwþ¤ùwý ûj ć½wÊÝv ÷wé½v ¹vºÞ£ v¾ĉ¿ ¢Åv ìþñ ¹ºÝ ìĉ Ăí ºĊþí ¢é¹ )¹½vºý ¹Ā«ÿ

ûj û¹Āz xÿwþ¤ù wz ć½wÊÝv ÷wé½v ü¤Év¹ Āòõvwz ów¨ù ½¹ )¢Åv ¡ÿwæ¤ù wăđ  Ä~ I¹½v¹ Āòõv #ÀĊúù ¿v Ä~ ÷wé½v$ ć½wÊÝv ¹vºÝv

 øé½ ¿v,  ÷wé½v ¹vºÞ£ Ăz ½wz ¾ă- Ĉù ĂåwÑv Ĉîĉ¹ĀÉI  )¹½vºý xÿwþ£ ÷wé½v üĉv wùv 
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     I÷Ā¤¸ù ć½wÊÝv ¹vºÝv Ăí ºĊþí Ă«Ā£ yí¾ù xÿwþ¤ù ÿ ā¹wÅ xÿwþ¤ùI Üú« Ăí ºĊþí ¢é¹ )ºþ¤ÆĊý ðþñI èĉ¾æ£I  ÿ x¾Ñ

¢Åv wĉĀñ ¹ºÝ ìĉ ¿wz wĉĀñ ¹vºÝv øĊÆê£) ôúÝ Ăz ¢{Æý wĉĀñ ¹vºÝv ĂÝĀú¬ù ĈÑwĉ½ ûwz¿ Ăz ćwăÜú«I èĉ¾æ£I øĊÆê£ ÿ x¾Ñ 

 Ăz ¢{Æý ĈþÞĉ )ºþ¤ÆĊý üĊþ¯ ðþñ ¹vºÝv wùv ºþ¤Æă Ă¤ÆzôúÝĈúý Ă¤Æz çĀå ćwăþÉwz ĈþÞĉ º èĉ¾æ£ wĉ Üú« ¢Åv üîúù

)ºÉw{ý ðþñ ¹ºÝ Iðþñ ¹ºÝ ½¹ øĊÆê£ wĉ ÿ x¾Ñ wĉ 

 ów¨ù ĂzºĊþí Ă«Ā£ ¾ĉ¿ ćwă5 
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 ĈõÿЍς  Ѝς π ɴ ὗ  ÿЍ

Ѝ
ρɴ ὗ  ÿЍς Ѝς ςɴ ὗ  

 )¢Åv ðþñ ā½vĀúă ¾æÍ ¾Ċá ćwĉĀñ ¹ºÝ ìĉ ½¹ ðþñ ¹ºÝ ¾ă x¾Ñ ôÍw³ Ăí ºĊþí ¢é¹ 

 Ä~ςЍσ ɴ ὗ 

 ÿ¹ ¾ă üĊz )¹½v¹ ¹Ā«ÿ wĉĀñ ¹ºÝ ½wúÊĊz IÀĉwú¤ù ćwĉĀñ ¹ºÝ 
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 )¹½v¹ ¹Ā«ÿ ðþñ ¹ºÝ ½wúÊĊz IÀĉwú¤ù ćwĉĀñ ¹ºÝ ÿ¹ ¾ă üĊz 

 )¹½v¹ ¹Ā«ÿ wĉĀñ ¹ºÝ ½wúÊĊz IÀĉwú¤ù ðþñ ¹ºÝ ÿ¹ ¾ă üĊz 

Ĉù đwz yõwÖù Ăz Ă«Ā£ wz Ä~ ¢Åv ðþñ ¹ºÝ ìĉ ÿ wĉĀñ ¹ºÝ ìĉ wĉ ĈêĊê³ ¹ºÝ ¾ă ûĀ¯ ÿ¹ ¾ă üĊz Ăí ¢å¾ñ Ă¬Ċ¤ý ûvĀ£

Àĉwú¤ù ĈêĊê³ ¹ºÝ  ðþñ ¹ºÝ ½wúÊĊz ÿ wĉĀñ ¹ºÝ ½wúÊĊzÿ  )¹½v¹ ¹Ā«ÿ ĈêĊê³ ¹ºÝ ½wúÊĊz Ă¬Ċ¤ý ½¹ 

 ĂzĊÒéºĊþí Ă«Ā£ ĂÅºþă ¿v ¾ĉ¿ Ă5  

 ĂĉÿvÀõv øtwé ¦ö¨ù ºĊþí Ï¾åABC Ăútwé Ăĉÿv¿ wzAH , A   ÜöÑ ¾z ¹½vÿ Ûwæ£½vBC ¡½ĀÍ üĉv ½¹ ºÉwz Ïÿ¾æù 
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ÿ I¹ºÝ ¾ă èöÖù ½ºé Ä~ ¢Åv ¢{¨ù Ĉ¤Ċúí ā½vĀúă ĂöÍwå ûĀ¯ ÿ Ĉæþù Ă¯  ¢{¨ù ā½vĀúăI ¢{¨ù Ă¯)¢Åv  

Ăzów¨ù ½ĀÕ 
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     IçĀå yöÖù Ăz Ă«Ā£ wz ĂöÍwå Ä~ ¹ºÝ w£ ć¹ºÝ ćb  ¹wúý wz v½ ¹vºÝv ½Ā´ù ćÿ½ȿὥ ὦȿ ýĈù Èĉwú)øĊă¹  ¢Åv ²Ñvÿ

 ĂöÍwå Ăí$a  w£bwz # $b  w£a# )¢Åv ¾zv¾z Ä~  ȿὥ ὦȿ ȿὦ ὥȿ  

Ăõ¹wÞù ȿὢȿ ὥ ĂĊöí Ăí ¢Åv üĉv ĈþÞù Ăz ºþýwù ¹vºÝv ć Xûj ĂöÍwå Ăí ¢Åv ¾Úý ¹½Āù ¾¤úí ¾æÍ ¹ºÝ w£ wă ćÿwÆù wĉa 

zºÉw) 

Ăzów¨ù ½ĀÕ 

 ȿὢȿ τ ûj ĂöÍwå Ăí ¢Åv ć¹vºÝv Ăúă ôùwÉv ¹vºÝv ½Ā´ù ½¹ ¾æÍ ¹ºÝ w£ wă ¿/  wz ćÿwÆù wĉ ¾¤úí/ Éwz ¢Åv ²Ñvÿ )ºþ

 ¹vºÝv ½Ā´ù ćÿ½ ¾z ºĉwz ć¹vºÝv üĊþ¯ ĂíüĊz ¹vºÝv /  ÿ/( ÿ  üĊþ°úă ¹Ā·/  ÿ/( Éwzþº  ĈþÞĉτ ὼ τ  

 Ĉù Ä~¢ÉĀý ûvĀ£5  

ȿὼȿ ὥᴾὼ   ὥ   ȟ ὼ ὥ 

 üĊþ°úăȿὢȿ ὥ  ĈþÞù Ăzὼ ὥ   wĉ ὼ ὥ ¢Åv) ½¹ Ăí ºĊþí ¢é¹  çĀå ¹½vĀù Ăúăa )ºÉwz ¢{¨ù ºĉwz #Kv¾¯$ 

 

ćÿwÆ£ÿ wă ćÿwÆùwý½¹ ¾ĉ¿ ćwă ¢Åv ½v¾é¾z èöÖù ½ºé ¹½Āù5 
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ȿὥȿ ȿÂȿ ȿÁ Âȿ ȿὥȿ ȿὦȿ 

Ăí ºĊþí ¢é¹5 

 Ѝὥ ȿὥȿ  
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÷ÿ¹ ôÎå ¡đvĀÅ 

, ĂÝĀú¬ù ĂþĉÀñ ÷vºíĈù ûwÊý v½ wĉĀñ ¹vºÝv ćKºă¹ 

 #äõvὥȟὦ ɴ ᴓ ȟὥ π                                     #xὥȟὦ ɴ ᴚ ȟὥ π 

 #©ὥȟὦ ɴ ᴓ ȟὦ π                                       #¹ὥȟὦ ɴ ᴚ ȟὦ π 

-  ºþ¯Kºþ¤Æă wĉĀñ ¾ĉ¿ ¹vºÝv ¿v w£ 

пκрстустустуΧ              φȾςυ                          σȾρτ                    ρχ 

 #äõv,                       #x-                            #©.                                             #¹/ 

. K¢Åv wĉĀñ ¾ĉ¿ ¹ºÝ ÷vºí 

 #äõvЍ Ѝ
πȾυ  #xЍφ ς  #©πȾψσ  #¹Ѝω τ 

/  ¹ºÝ ½vºêù Ăz Ă«Ā£ wzʌ “ σȢρτρυωςȣ K¢Åv wĉĀñ ¾ĉ¿ ¹vºÝv ¿v ìĉ ÷vºí 

 #äõvʌ  #x,/*.  #©“  #¹“ 

0 ā¾ĉv¹ ÛwÞÉ ¾ñv Ićv Ĉù ûwĊz v½ ûj ÔĊ´ù Ăí ć¹ºÝ IºÉwz)¢Åv )))))))))))))) ¹ºÝ ìĉ Iºþí 

ðþñ #äõv wĉĀñ #x ²Ċ´Í #©  ôùwí ½ÿ¼¬ù #¹ 

1  wĉĀñ ðĉ ÷vºí¢ÆĊýK 

 #äõvπȾπρφω  #xσȾρς  #©ɀ τ  #¹Ѝ“ 

2  ½vºêù ÷vºí ćv¿v Ăzm ¡½w{Ý IЍ

Ѝ
 K¢Åv wĉĀñ ć¹ºÝ 

 #äõv,+(  #x0(  #©0  #¹,+ 

3 Ĉù Ăí ºĊýv¹< wĉĀñ ć¹ºÝ øă ¿wz IøĊþí äÎý v½ ÛĀú¬ù üĉv ¾ñv )¢Åv wĉĀñ ć¹ºÝ IwĉĀñ ¹ºÝ ÿ¹ ÛĀú¬ù¢Åv ); Ă«Ā£ wz

ĂþĉÀñ ¿v ìĉ ÷vºí IyöÖù üĉv Ăz K¢Åv ¢Å½¹ ¾ĉ¿ ćwă 

 )¹½v¹ ¹Ā«ÿ wĉĀñ ¹ºÝ ìĉ Ôêå IwĉĀñ ¹ºÝ ÿ¹ üĊz #äõv 

 Ĉz IwĉĀñ ¹ºÝ ÿ¹ üĊz #x )¹½v¹ ¹Ā«ÿ wĉĀñ ¹ºÝ ½wúÉ 

 )¹½v¹ ¹Ā«ÿ wĉĀñ ¹ºÝ ÿ¹ Ôêå IwĉĀñ ¹ºÝ ÿ¹ üĊz #© 

 Ôêå IwĉĀñ ¹ºÝ ÿ¹ üĊz #¹/  )¹½v¹ ¹Ā«ÿ wĉĀñ ¹ºÝ 



 

    ̸͈ 
 

4  ¡½w{Ý ÷vºí¢Å½¹wý K¢Åv 

 ¹ºÝ ÿ¹ üĊz #äõv ȟ Ĉz ¹vºÞ£ )¹½v¹ ¹Ā«ÿ wĉĀñ ¹ºÝ ½wúÉ 

 #x ¹ºÝ ÿ¹ üĊz ȟ Ĉz ¹vºÞ£)¹½v¹ ¹Ā«ÿ ²Ċ´Í ¹ºÝ ½wúÉ 

 #© ¹ºÝ ÿ¹ üĊz ȟ  )¹½vºý ¹Ā«ÿ ĈÞĊ{Õ ¹ºÝ ®Ċă 

 #¹ ¹ºÝ ÿ¹ üĊz ȟ )¹½v¹ ¹Ā«ÿ ²Ċ´Í ¹ºÝ ìĉ Ôêå 

,+  ¾ñvὥ ɴ ὃ ȟὃ  ὼȿὼ ɴ  ᴗȟρ ὼ ρ ĂþĉÀñ ÷vºí āwòýj I¢Å½¹wý K¢Åv 

 #äõvὥ ὥ                                                          #xὥ πὥ  ὥ 

 #©ὥ ɴ ὃ᷊ᴚ ὥ  ὥ                                      #¹ὥ ɴ ὃ᷊ᴓ ὥ  ὥ 

,,  ¾Æí ½¹
Ã Ã

Ã Ã

 Ĉù Üz¾ù ¾ă ½¹ï½Àz ãĒ¤·v )øĊă¹ ½v¾é x¾Ñ wz èĉ¾æ£ ¢ùĒÝ øĊývĀ£ì¯Āí ÿ üĉ¾£ ćwĉĀñ ¹ºÝ üĉ¾£

K¢Åv ½ºê¯ āºùj ¢Å¹ Ăz 

 #äõv  #x1  #©  #¹2 

,-  ¡½w{Ý ôÍw³K¢Åv ÷vºí 

 #äõv,.4-  #x-+,/  #©-+,.  #¹1-- 

,.  ¡½w{Ý ôÍw³ 5wz ¢Åv ¾zv¾z 

 #äõv/  #x1  #©3  #¹,- 

,/  ¾Æí
Ễ

Ễ
  ôÍw³ IøĊþí Ăþĉ¾é v½ ¹¾å ¹vºÝv I¾Æí ©¾¸ù ½¹ ÿ ©ÿ¿ ¹vºÝv I¾Æí [¡½ĀÍ ½¹ ¾ñv )¢Åv Ïÿ¾æù

Ĉù ½ºê¯ ºĉº« ¾ÆíK¹ĀÉ 

 #äõv  #x  #©  #¹ 

,0  ¡½w{Ý ôÍw³  wz ¢Åv ¾zv¾z 

 #äõv,,  #x  #©  #¹ 

,1 
w³Í ¡½w{Ý ô

Ȣ
 K¢Åv ÷vºí 

 #äõv.4  #x  #©3.  #¹3/ 

,2  ¡½w{Ý ôÍw³ ¾zv¾z ºÍς ς ς ȣ ρ K¢Åv ÷vºí 

 #äõv2100  #x299  #©298  #¹297 

,3  ¡½w{Ý ôÍw³Ễ ỄK¢Åv ÷vºí 



 

    ͈̹ 
 

 #äõv  #xn+1  #©n  #¹n-1 

,4  ¡½w{Ý ôÍw³    K¢Åv ÷vºí 

 #äõv20*,  #x-0*-  #©0*/  #¹- 

-+  ¡½w{Ý ôÍw³ὃ ς  

ể

 5wz ¢Åv ¾zv¾z 

 #äõv/  #x.  #©0  #¹1 

-,  ¡½w{Ý ôÍw³  Ễ   K¢Åv ÷vºí 

 #äõv  #x  #©  #¹ 

--  ¾ñvὄ   Ễ   ȟὃ   Ễ    ôÍw³ ºÉwzὃ ὄ K¢Åv ÷vºí 

 #äõv  #x  #©  #¹ 

-.  ¾ñv  ºÉwzI  ½vºêù K¢Åv ÷vºí 

 #äõv  #x  #©  #¹ 

-/  ¾ñvn  IºÉwz Ĉ¤{¨ù ¹ºÝὲ    ¾ĉ¿ ¹vºÝv ¿v ìĉ ÷vºí ¿v ĂÊĊúăĈúýºývĀ£ ì¯Āí KºÉwz ¾£ 

 #äõv-  #x.  #©, ¾æÍ #¹ 

-0  ¾ñvc , b , a  ÿ ºþÉwz ĈÞĊ{Õ ¹ºÝ ĂÅa < b  ¿v Mwú¤³ ¾Æí ÷vºí IºÉwz ï½ÀzK¢Åv ¾£ 

 #äõv  #x  #©  #¹ 

-1 āºÉ y£¾ù #¢Åv½ Ăz }¯ ¿v$ ï½Àz Ăz ì¯Āí ¿v ¹vºÝv üĉv 5ºýv ȟὥ ȟὦ ȟ ĂöÍwå )¢Åv ûwÆîĉ ĈõvĀ¤ù ¹ºÝ ¾ă ć

 ½vºêùb K¢Åv ÷vºí 

  #äõv                        #x                    #©                           #¹                          #Lă 

-2  ć½wÊÝv ÔÆz ºõĀù ¾ÆíςȾφ K¢Åv ÷vºí 

 #äõv  #x  #©  #¹         

-3  ºõĀù Ĉå½wÞ¤ù ¾Æí ©¾¸ù ÿ ¡½ĀÍ ôÑwæ£ρȾςσK¢Åv ¹ºÝ ÷vºí x¾Òù Mwú¤³ I 

 #äõv2  #x-  #©0  #¹4 

-4  ¹ºÝτπȾρρ  ¡½ĀÍ Ăz K¢Åv ÷vºí 



 

    ͈̺ 
 

 #äõv  #x  #©  #¹ 

30  ć½wÊÝv ¹ºÝ ºõĀù ¾ÆíπȾχρυσς 5wz ¢Åv ¾zv¾z 

 #äõv  #x  #©  #¹         

.,  ½¹ v½ ĈþĊù¿ ĈöÝ,+ Ĉù ø¸É ¿ÿ½ ½¹ v½ ½wí üĉv üĊÆ³ ÿ ºý¿,0 Ĉù ÷w¬ýv ¿ÿ½āw£Āí ½¹ üĊù¿ Ăí üĉv ćv¾z )ºă¹ üĉ¾£

 K¹v¹ ĈöÝ Ăz ºĉwz v½ ûj ¿v ć¾Æí Ă¯ I¹ĀÉ ā¹¿ ø¸É üîúù ûwù¿ 

 #äõv  #x  #©  #¹         

.- K¢Åv ðþñ ¹ºÝ ÷vºí 

 #äõvЍ

Ѝ
  #x

Ѝ
  #©ρȾςρ  #¹Ѝρπππ 

.. K¢Åv ðþñ ¹ºÝ ÷vºí 

 #äõvρȾφω  #xЍ

Ѝ
  #©Ѝσ ρ  #¹Ѝς ρ 

./ Ăõ¹wÞù ¾ñv ćЍυὼ  Ѝυ ςὼ ς  ½vºêù IøĊþí ô³ v½x )¢Åv ))))))))))))))))))))) ć¹ºÝ 

óÿv #äõv yí¾ù #x wĉĀñ #©  #øÍv$ ðþñ #¹ 

.0  ¾ñva  ÿ øÍv ć¹ºÝb  ðþñ ¢Åv üîúù ĂþĉÀñ ÷vºí IºÉwz wĉĀñ ć¹ºÝKºÉw{ý 

 #äõv  #xa-b  #©ab  #¹a+b 

.1  ĂþĉÀñ ÷vºí¢Å½¹wý K¢Åv 

 )¢Åv ðþñ ā½vĀúă Iðþñ ¹ºÝ ÿ¹ ÛĀú¬ù #äõv                       )¢Åv wĉĀñ ā½vĀúă IwĉĀñ ¹ºÝ ÿ¹ ÛĀú¬ù #x 

Ĉù Iðþñ ÿ wĉĀñ ¹ºÝ ìĉ x¾Ñ ôÍw³ #© wĉĀñ ºývĀ£Ĉù Iðþñ ¹ºÝ ÿ¹ x¾Ñ ôÍw³ #¹        )ºÉwz )ºÉwz wĉĀñ ºývĀ£ 

.2 ¡½w{Ý ¿v w£ ºþ¯K¢Åv ¢Å½¹ ā½vĀúă ¾ĉ¿ ćwă 

 )¢Åv wĉĀñ ć¹ºÝ IĈêĊê³ ¹ºÝ ¾ă #x                    )¢Åv ðþñ ć¹ºÝ Iðþñ ¹ºÝ ÿ¹ ¾ă ÛĀú¬ù #äõv 

 )¢Åv ðþñ ć¹ºÝ Iðþñ ¹ºÝ ÿ¹ ¾ă x¾Ñ ôÍw³ #©          ¾Æí ÿ¹ üĊz #¹ ȟ   )¹½v¹ ¹Ā«ÿ ðþñ ¹ºÝ ½wúÉ Ĉz 

 #äõv/                               #x.                                 #©-                          #¹, 



 

    ͈͈ 
 

.3 ā½vÀñ ¿v w£ ºþ¯K¢Åv ¢Å½¹ ¾ĉ¿ ćwă 

$aù¾Ċá ć½wÊÝv ¹ºÝ ¾ă #¸ )¢Åv ðþñ ¹ºÝ ìĉ I÷Ā¤ 

 $b ðþñ ¢Åv üîúù I¢{¨ù ðþñ ¹ºÝ ÿ¹ Üú« ôÍw³ #)ºÉw{ý 

$c ¹wÞzv Ăz ĈöĊÖ¤Æù ¢³wÆù #Ѝὦ ȟЍὥ  )¢Åv øÍv ć¹ºÝ ā½vĀúă I 

 #äõv,                              #x-                                 #©.                         ¾æÍ #¹ 

.4 K¢Åv ¢Å½¹ ā½vĀúă ¾ĉ¿ ¡½w{Ý ÷vºí 

¬ù #äõv )¢Åv ðþñ ā½vĀúă Iðþñ ¹ºÝ ÿ¹ ÛĀú                      )¢Åv wĉĀñ ā½vĀúă IwĉĀñ ¹ºÝ ÿ¹ ÛĀú¬ù #x 

Ĉù Iðþñ ÿ wĉĀñ ¹ºÝ ìĉ x¾Ñ ôÍw³ #©Ĉù Iðþñ ¹ºÝ ÿ¹ x¾Ñ ôÍw³ #¹          )ºÉwz wĉĀñ ºývĀ£ )ºÉwz wĉĀñ ºývĀ£ 

/+ K¢Åv #øÍv$ ðþñ ā½vĀúă ¢{Æý ÷vºí 

 Üz¾ù ¾Öé ¢{Æý #äõvûj ÜöÑ Ăz ûj Ûwæ£½v Ăz ÛĒÑđv ćÿwÆ¤ù ¦ö¨ù ÜöÑ ¢{Æý #x 

ûj ÔĊ´ù Ăz Üz¾ù ¢³wÆù ¢{Æý #© ĂþĉÀñ #¹ #x$ ÿ #äõv$ ćwă 

/, ĂÖêý ¾ĉ¿ ôîÉ ½¹ ćA ûwúí ÛwÞÉ K¢Åv ÷vºí )ºþĉÿwÆù øă wz āºÉ ā¹¿ ćwă 

 #äõvςЍυ                                 #xς Ѝςπ 

 #©ςЍρπ                              #¹ςЍυ 

/-  Àí¾ù Ăz I¾ĉ¿ ôîÉ ½¹A  ÛwÞÉ ÿAB ā¹¿ ĈýwúíĂÖêý )øĉv ćB' K¢Åv ć¹ºÝ Ă¯ Èĉwúý 

 #äõvЍσ Ѝψ  #xς Ѝσ Ѝψ 

 #©ς Ѝυ Ѝψ  #¹Ѝυ Ѝψ 

/. ĂöÍwå I¾ĉ¿ ôîÉ ½¹ĂÖêý ć ćA  w£B 5wz ¢Åv ¾zv¾z 

 #äõvЍρπ Ѝυ  #xЍυ Ѝρπ 

 #©Ѝρπ Ѝυ  #¹Ѝρπ Ѝυ 

//  ½v¹¾z wz ¾Ùwþ¤ù ¹ºÝ I¾ĉ¿ ôîÉ ½¹ὃὄᴆ K¢Åv ĂþĉÀñ ÷vºí 

 #äõvυ Ѝς Ѝυ  #xυ Ѝς Ѝυ 

 #©τ Ѝς Ѝυ  #¹τ ЍυςЍς 

 

 


